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Kolokwium nr 11: poniedziatek 15.01.2018, godz. 12:15-13:00, material zad. 1-500.28.

10. Pochodna funkcji (c.d.). Znajdowanie najmniejszej
i najwiekszej wartosci funkcji na przedziale domknietym.

Zadania do omdwienia na éwiczeniach 8,10.01.2018 (grupy 2-5).

W kazdym z zadan 500.1-500.7 podaj w postaci liczby catkowitej lub utamka
nieskracalnego wartosci pochodnej funkcji w trzech podanych punktach.
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Znalez¢ najmniejsza i najwicksza wartos¢ funkcji okreslonej podanym wzorem w po-
danym przedziale
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500.18. Potrzebna jest kadz w ksztalcie walca, otwarta u gory, ktorej dno i bok
wykonane sg z tego samego materiatu. Kadz ma mie¢ pojemnosé¢ 257 hektolitrow. Jaki
powinien by¢ stosunek srednicy dna do wysokosci kadzi, aby do jej wykonania potrzeba
byto jak najmniej materiatu?
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500.19. Rozwazamy graniastostupy prawidtowe o podstawie trojkatnej i objetosci 1.
Ktéry z nich ma najmniejsze pole powierzchni catkowitej?

500.20. Interesuje nas punkt na osi OX o najmniejszej sumie odlegtosci od punktow
(—=1,1) i (2,2). Wyznaczy¢ ten punkt dwoma sposobami:
a) brutalnym rachunkiem z pochodnymi,
b) sprytna geometria (odbicie).

500.21. W beczce pelnej wody robimy gwozdziem dziure. Z dziury tryska poziomo
strumien wody. Na jakiej wysokosci nalezy zrobi¢ dziure, aby strumien wody tryskat
jak najdalej? Jak daleko tryska wtedy strumien? Jak zmieni sie odpowiedz na Ksiezycu,
gdzie grawitacja jest 6 razy stabsza?

Przypomnienie dla tych, co nie uwazali na lekcji fizyki: predko$é wytrysku wody jest
rowna predkosci ciata, ktére spadto swobodnie od poziomu lustra wody do poziomu dziu-
ry (bilans energii). Ruch wody jest ztozeniem dwdch ruchéw — jednostajnego w poziomie
i jednostajnie przyspieszonego w pionie.

500.22. Wyznaczy¢ najmniejszg i najwieksza warto$é¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(z) :x+‘x2—6’
na przedziale [—4, 3| oraz podaé, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.

500.23. Wyznaczy¢ punkty, w ktorych funkcja f zdefiniowana wzorem

z  10-In(2?+41)
f(x)= 95 T—{—arctgx

osiaga najmniejsza i najwieksza warto$¢ na przedziale [9, 11].

500.24. Wyznaczy¢ punkty, w ktorych funkcja f zdefiniowana wzorem
9 81

r)=———-+Inzx

fla)=--¢5

osiaga najmniejsza i najwieksza wartosé na przedziale [4, 5].
500.25. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwigksza wartosé¢ funkeji f okreslonej wzorem

f(x) =x+‘x2—x—12’

na przedziale [—5, 5] oraz podaé, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.

500.26. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwicksza wartos¢ funkcji f okreslonej wzorem
flx)=3z+ ‘x3—9x’
na przedziale [—4, vV 10} oraz poda¢, w ktorych punktach te wartosci sa osiagane.

500.27. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwicksza wartos¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(z)=2* =922 +62+1

na przedziale [—2, 2| oraz podaé, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.

500.28. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwigksza wartosé¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(z)=+162%— 162 +4—2?

na przedziale [—1, 3] oraz podaé, w ktoérych punktach te wartosci sa osiagane.
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