Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2017/18

Kolokwium nr 6: poniedzialek 27.11.2017, godz. 12:15-13:00, materiat zad. 1-252.

Zadanie z konwersatorium.

211. a) Dobra¢ takie liczby catkowite A>01i B> 1, aby zadanie b) mialo sens.
b) Obliczy¢ granice ciagu

hm< V2 + vn? 43 + \/HQ— \/nQ—

o\ (n41)° (n+1)°+2  (n+1)7+ (n+)

Vn2+3k . +\/(n+A)2—6+\/(n+A)2 +\/(n+A)2
(n+17°+2k  (n+B)’—4  (n+B)’-2  (n+B)

dla A i B dobranych w zadaniu a).
5. Kresy zbioréw.
Zadania do omdwienia na éwiczeniach 22,27.11.2017 (grupy 2-5).

W kazdym z ponizszych zadan podaj kresy zbioru Z oraz okresl, czy kresy naleza
do zbioru Z. Nie wszystkie zadania bedg omoéwione szczegélowo na éwiczeniach —
studenci powinni umieé wskazaé¢ zadania, ktére sprawily najwiekszg trudnosé.

212.Z:{ :nGN}

n2—-"7

213. Z—{x”: xe( ; ;) /\nEN}
214. Z:{\/n2+3—n: nEN}
215. Z ={log,(2n—1)—logyn: n € N}

n
216. 7 = : N}
{3n+7 ne
n
217. 7 = : EN}
{Sn—7 "
] 1)1 244
(logg(n2—|—4)) logy(n?+1)
219. Z:{\/x2—|—2x—|—1: —5<:z:<3}
1
220. 7 = : R}
{x2+2 T e
211
221. Z:{:E;r :xER}
2 +2
222. 7 ={2’ +4z+4: 2 (=6,1)}
223. 7= {2’ +4y+4: z,y € (-6, 1)}
2n2+3n+5
224. 7 =
{2n2+3n+4 N}
20’ +3n+5
225. 7 = -neN
{2n2+3n+6 " }
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Z:{xQ:xE(—B,Q)}
Z:{xszzve(—B,Q)}
Z:{5n113'”€N}
Z:{ZE. EN}
Z:{n2 5n: nEN}
(e

1 1
Z:{W—M:m,neN}
Z:{ngm,nEN/\2mZ<3n2}
Z:{szm,neN/\2m>3”}
Z:{7n+m:n€N}
z={a xe(-4,9)}
Z:{Qnrfi-i%‘neN}
Z:{ 2(:38> neNAn< 2008}
Z:{nfm:m,nEN}
Zz{(i—i)Q:nEN}
Z:{\/n2+2n—n:n€N}
Z:{%—%:m,nEN}
Z:{ZL 3m: mnEN}
z={(V37-5)":neN}
z={(V37-6)":neN}
Zz{(ﬁ—?)n:neN}
Zz{(ﬁ—S)n:nGN}
Z:{Sm_zn:m,nEN}

mn
Z:{nT7 m,nEN}
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{#*: we(-2.1)]
{a": we(-2.1)]
{
{Vittn

3% +y°: :cye( 2,1)}

n?2+n—n: nEN}

{\/W—n: nEN}
Z ={|2—logyx|: x € (1,8]}
Z ={]2—logyx|: x € (1,16]}
Z ={]2—logyx|: x € (1,32]}

1 1
Z:{3n—2+2m—3: m’neN}
Z ={logy(n+7)—logyn: neN}

Z:{m—kn: m,neN}

A
A
A
A
A

N
|

:m,neN A 53~n15<m15<35'n15}

N
Il

:mneN A 52.n!0

N
Il

cmneN A 3218

v mn
=
Z—{n2+1.n€N
Z—{ L EN}
“lnz—22 "
2o {20 o)

n+1

2n+1
Z_{3n+2‘”€N}
Z={rx—-2y:x,ye R N 16<x<28 A 3<y<4}
Z={lz—y|:z,yec R AN 16 <2 <28 A 3<y<4}

1

J = :

{7n—30 ”EN}
/2 N S,

(Tn—302 "
72 B N,
“\(n—302 "

1 1

Z:{7m—30+(7n—30)2‘ m’"eN}

333333

<m6<23.n6}
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Zadania do samodzielnego rozwigzania.
Pomoc w rozwigzaniu tych zadan mozna uzyska¢ w miare wolnego czasu
na ¢éwiczeniach lub na Analizie Matematycznej 1P.
Odpowiedzi do zadan zawiera lista 5R.
W kazdym z ponizszych zadan podaj kresy zbioru oraz okresl, czy kresy naleza do zbioru.

1
274. A:{ :nGN} infA=................... SupA=...................
n+2
2
275. B:{ nts N} mfB= .. SUpB= oo
n-+2
2
276.02{ n+3:n€N} infC=.................. supC'= ...t
n-+2
277. D:{m+n:m,n€N} infD=................. supD=.................
mn
8m—3
278. E:{mn: m,neN} infE=................ supE=................
mn
2n+3
279. F:{m+ nt m,neN} infF'=............... supF=...............
mn
280. G:{m: m,neN A 25n2<m2<27n2} infG=........ supG= ........
n
281. H:{m:m,nGN A 25n3<m3<27n3} infH=........ supH=........
n
282. I:{m: mneN A 25"<3m<27"} mfl=. . supl=...........
n
283. J:{m m,neN A 25”<5m<27n} infJ=.......... supJ = ..........
n
284. A= {xzz x € (-3, 1)} infA= ... supA= ... ...
285. B:{x3 x € (=3, 1)} infB=.................. supB= ... ...,
286. C'= {x4: x e (=3, 1)} nfC=.................. supC'=..................
287. D:{xQ—Qaj—i—l: xe(—1,4)} infD= ............. supD= .............
288. E:{x2—4x—|—4: xe(—1,4)} infE=.............. supE=..............
289. F:{x2—6x+9:az€(—1,4)} infF=.............. supF=..............
290. G:{$2—2x: aze(—l,4)} infG=............... supG= ...............
291. H:{m2—4x:x€(—1,4)} infH=............... supH=...............
292. I:{x2—6x:x€(—1,4)} infl=................ supl= ...
293. A:{m: m,neN A 16n2<m2<64n2} inffA=......... SUupA=.........
n
204. B:{m: mneN A 16n3<m3<64n3} mfB= ... ... supB= ... ..
n
295. C:{m: m,neN A 16n4<m4<64n4} infC=........ supC= ........
n
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296. D = {\/n4—|—n2—n nEN} infD=.............. supD= ..............
297. E:{\4/n4+n3—n: nEN} infE=............... supE=...............
1
298. F' = {(log2:v)2. x € (8’ 2)} infF'=............... supF=...............
1
299. G= {(log3x)3: T € (9, 3)} infG=............... supG=...............
1
300. H = {(log4x)4: x € (16’ 4)} infH=.............. supH=..............
1
301. [ = {long x e (O, 2}} infl=................. supl= .................
302. J {logx8 xe{\/_ —|—oo)} infJ=............... supJ = ........ ...
303. K={log,8: xe(1,4]} infK=................. sup K= .................
304. L:{logm& x e 6’ 1)} inffL=................ supL= ................
305. A:{(x—2)2 ze (0, 3)} inffA=.......... ... SUpA= ... ...
306. B={(x—2)*:2€(0,3)} infB=............. SupB=................
307. C:{(x—2)4: x € (0, 3)} infC=................ supC=................
308. D:{(:c—2)5: :CE(O,B)} infD=................ supD=................
309. E:{m: m,neN A 4n2<8m2<16n2} inffE=........ supFE= ........
n
310. F:{m: mneN A 4n2<9m2<16n2} infF=........ supF=........
n
311. G:{m: m,neN A 25n2<9m2<27n2} infG=........ supG=........
n
312.H:{m:m,n€N/\4"<8m<16"} infH=.......... supH=..........
n
313.]:{m:m,n€N/\4”<9m<16”} infl=........... supl=...........
n
314.J:{m:m,neN/\25”<9m<27”} infJ=.......... supJ=..........
n

315.A—{3ni10:n€N} infA=.................. SUpA= ... ... ...........
316.B:{3n120:n€N} infB= ................. supB= .................
317.02{3ni26:n€N} infC=.................. supC'=..................
318.D:{5ni26:nEN} infD= ................. supD= .................
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319. E={(v26-4)":neN} infE=............... supE=....
320. F={(V26-5)":neN} infF=_.. ... sup F = . ...
321. G={(v26-6)":neN} infG=............... supG = ....
322. H={2":2€(-2,1)} infH=..... ... supH=.....

323. [ = {21
324. J = {29”

Niech T bedzie zbiorem wszystkich ciagéw (a,) spelniajacych warunek

1
Vo |a,—1]<—.
n

neN
W kazdym z dziesieciu ponizszych zadan podaj odpowiedni kres zbioru.
325. sup{ai: (an) €T = ..o
326. inf{lay: (an) €T = o oo
327. supfas: (an) €T = oo
328. inflas: (an) €T = oo
329. sup{as—as: (a,) €T} =
330. inflas—as: (a,)€T}= . o
331. sup{az—ag: (an) €T = oo
332. inflas—as: (a,)€T}= ..o
333. sup{astastas: (an) €)= .o
334. inflastas+ags: (a,)€Tt= ...

Niech T bedzie zbiorem wszystkich ciagéow (a,,) spelniajacych warunek

Y |la,——| < l .
neN n n
W kazdym z dziesieciu ponizszych zadan podaj odpowiedni kres zbioru.
335. sup{ar: (an) €T = oo
336. inf{la;: (an) €T )= o
337. sup{as: (an) €T = ..o
338. inflag: (an) €T = . oo
339. sup{as—as: (a,) €T} = . o
340. inflas—as: (a,)€T}t= ...
341. sup{az—ag: (an) €T} = o
342. inflas—ag: (a,) €T} = .. o
343. sup{astaztas: (a,) €T} = o
344. inflas+as+ag: (a,) €T)= ..o o
Lista 5 - 20 -

cre (=2, 1)} infl=.................. supl=......
cx e (-2, 1)} infJ=.................. supJ=......
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