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2. Liczby wymierne i niewymierne.
Poziom LUX

Zadania do oméwienia na ¢wiczeniach 16,19.10.2017 (grupa 1 luz).
Nalezy prébowacé rozwigzaé zadania przed ¢wiczeniami.

522. Dowies¢, ze liczba 2+ Y3 jest niewymierna.

523. Dowies¢, ze nie istnieje liczba wymierna dodatnia ¢ speliajaca rownosé
q’=5.

524. Chcemy zlokalizowaé potozenie wzgledem liczb wymiernych, liczby rzeczywistej
q > 1 spetiajacej rownanie z poprzedniego zadania. Dla dowolnej liczby wymiernej po-
staci m/n, gdzie m jest liczba catkowita, a n liczba naturalna, zapisa¢ warunki m/n < q
oraz m/n > q uzywajac tylko liczb m, n, dzialan na liczbach catkowitych, znakéw nie-
rownosci i ewentualnie symboli logicznych.

Wykorzystaé¢ te warunki do poréwnania liczby ¢ z liczbami 5/2 oraz 25/12 (bez uzycia
kalkulatora, korzystajac z nieréwnosci typu: 25 < 27, 125 < 128).

525. Dane sg takie liczby rzeczywiste a, b, ¢, d, e, ze liczby
a+b+c, b+c+d, c+d+e, d+e+a, e+a+b

sg wymierne. Dowies¢, ze liczba a jest wymierna.

526. Dane sg takie liczby rzeczywiste a, b, ¢, d, e, f, g, ze liczby
at+b+ctd+e, btct+dte+f, ctd+e+f+g, d+e+f+g+a,
et+f+g+a+d, f+g+a+b+tc, gtatbtc+d

sg wymierne. Dowies¢, ze liczba a jest wymierna.

527. Dowiesé, ze liczba V2+ 3 jest niewymierna.

528. Liczba wymierna ¢ > 1 spetnia réwnoéé¢ 3¢ = ¢. Udowodnié, ze ¢ = 3.
Jesli nie potrafisz rozwiaza¢ tego zadania, pomys$l nad rozwiazaniem czeSciowym pole-
gajacym na udowodnieniu jednego z nastepujacych twierdzen:
e Liczba wymierna ¢ > 1 spelniajgca réwnosé 3¢ = ¢® musi by¢ catkowita.
e Liczba catkowita ¢ > 1 speliajaca réwnosé 3¢ = ¢® musi byé réwna 3.

Uwaga: Istnieje liczba niewymierna g~ 2,47805268 spelniajaca réwnanie 3¢ = ¢3.
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Lista 52

0 <x <1 oraz x jest niewymierna,

V5 < x <+/6 oraz x jest wymierna,

2% i 2% sa niewymierne, ale 2° jest wymierna,
2% i 2% s3 wymierne, ale 2° jest niewymierna,
(r+1)? jest niewymierna,

x jest niewymierna, ale x—i—% jest wymierna,
x jest niewymierna i 2” jest niewymierna,

2%+ 37 jest liczba niewymierna,

2% 4+ 3% jest liczba wymierna,

log,x +logsx jest liczba niewymierna,

log,x +logsx jest liczba wymierna,

log,x -logsx jest liczba niewymierna,

log,x -logsx jest liczbg wymierna,

2% 4+log,x jest liczba catkowita dodatnia,

2% 4+log,x jest liczba niewymierna,

x+log,x jest liczba wymierng niecatkowita,
zV?2 jest liczbg wymierng niecatkowita,

zV2 jest liczbg niewymierna,

log, (14 ) jest liczba wymierna,

log, (14 ) jest liczba niewymierna.
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