Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1 LUX, zima 2017/18

Kolokwium nr 53: czwartek 16.11.2017, godz. 14:15-15:00, material zad. 1-181, 501-595.

4. Ciagi liczbowe, granica.
Zadania do oméwienia na ¢wiczeniach 9.11.2017 (do 17:00), 13.11.2017 (grupa 1 luz).

584. Ciag (a,) spelia warunek

vV  |an—100] < 10.
n>1000

Czy stad wynika, ze
a) ciag (a,) jest zbiezny,
b) ciag (a,) jest rozbiezny,
c) kazdy wyraz ciagu (a,) jest dodatni,
d) ciag (a,) ma co najmniej jeden wyraz dodatni,
e) od pewnego miejsca wszystkie wyrazy ciagu sa dodatnie,
£) ages < TTTTTTT,
g) a1 > 88,
h) Vv |a,—100/<1,

n>1729
i) Vv J|a,—100/ <17,

n>345

Vv |an—99] <13,

n>5555

k) ciag (a,) jest ograniczony,

1) 3 |a,—95<37,
n>444

m) 3 |a,—80|<37,
n>4444

n) 3 |a,—95|<37,
n<a44
o) 3 |a,—80]<37,

n<1444
p) X >E| a, >0,
Y |a,—66]>12,
n>1331

r) v Vo an—an| <7,
m>1234 n>5678

S) v \V/ |an_am|<177
m>1234 n>5678

t) VvV Vo an—an| <27,
m>123 n>45678

11) V \V/ |an_a'm|<377
m>1234 n>5678

V) B 3 |an - aml <3 )
m<123 n<456

w) |V Vo an+an] <210,
m>12345 n>67890

X) VY Vo an+an| <222,
m>1296 n>7776

y) Vv YV |anFan] >128,
m>1024 n>8192

z) 3 a, <92,
n

z) 3 a,>91,
i) El El |an _am| < 10—1000000 )

m n#m
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585. Ciag (a,) spelnia warunek

e21 N n>
Czy stad wynika, ze
585.1 ciag (a,) jest zbiezny ... ...
585.2 ciag (ay) jest rozbiezny ...........
585.3 ciag (a,) Jest OGraniCZomy ... .........iueu it
585.4 wszystkie wyrazy ciagu (a,) sa dodatnie ........... ... ... oL
585.5 wszystkie wyrazy ciagu (a,) sa nieujemne .................ooiiiiii..
585.6 od pewnego miejsca wszystkie wyrazy ciagu (a,) sa dodatnie ..............
585.7 od pewnego miejsca wszystkie wyrazy ciagu (a,) sa nieujemne .............
585.8 w ciagu (a,) wystepuje nieskonczenie wiele wyrazéw dodatnich ............
585.9 w ciagu (a,) wystepuje nieskoniczenie wiele wyrazéw nieujemnych ..........
585.10 w ciagu (a,) wystepuje co najmniej jeden wyraz dodatni .................
585.11 w ciagu (a,) wystepuje co najmniej jeden wyraz nieujemny ...............
B85.12 W @y > 0 oo
O85.13 V = 0 oo
985.14 T V an >0
N n=N
085.15 T WV a, =0 o
N n>N
585.16 ¥V T an >0
N n>N
B85.1T7 WV T a0 o
N n>N
B8B.I8 Ty > 0 oo
585.19 T a0 oo

586. Wskaz liczbe rzeczywista k, dla ktérej podana granica istnieje i jest dodatnia
liczba rzeczywista. Podaj wartosé¢ granicy dla tej wartosci parametru k. Jezeli odpowiedz
jest liczba wymierng, podaj ja w postaci utamka nieskracalnego lub liczby catkowite;j.

a) Jim (nk (Z)) ST U dla k= ... ...
nk~<n+4>>: ....................... dla k= ...
n

c) lim (nk :

(
d) lim (nk-<2n+2>): ...................... dla k= oo

b) lim

n—oo

n—oo

e) lim <nk <2n+62015>> T dla k= oo
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587. Obliczy¢ wartos¢ granicy

I n n n+1 + n+2 . n+3 - In
11m —_—
n—ee\\/ni+n  Vni4n+l Vnt+n+2  Vni4n+3 Vnt+9n

588. Obliczy¢ wartos¢ granicy
<4n2 dn’+n  4n’+2n  4n’+3n  4n’+4n In?—n 9In? )

lim

n—oo

n3 + n3+1 n3+2 n3+3 n3+4 +'”+n3+5n—1+n3+5n

589. Obliczy¢ wartos¢ granicy

G 0 ® ;) (") ()

li :
ningo(¢4"+1 VA3 VA9 A 42T VA4 3n-1 \/4"+3n>

590. Obliczy¢ granice

. V24 14+vVAn2+14+vV0n2+14+V16n2+1+vV25n2+ 1+ vV36n2+1+...+vni+1

dla tak dobranej wartosci naturalnej parametru k, aby granica ta byta liczba rzeczywista
dodatnig.

591. Obliczy¢ wartos¢ granicy

. VIF24V16+16+ 28427+ /21242104 (/216 4 213 4 | 4 (/240 4 D3n+1
lim
=00 4n 41 '

592. Obliczy¢ granice (ciagu)

I v1+1 n V1426 n V1436 - V1+kS — V14+nt®
n— oo \/n24+1 \/TL24+26 \/TL24+36 A /n24+k6 A /n24_|_n18
2, 1 2
Wskazowka-przypomnienie: 1> +23+33+ .. +n’ = n(n4+)

593. Obliczy¢ granice (ciagu)
) on N 2n—1 .3 N 2n—2 . 32 . 2n—k . 3k - an
n—00 \/9n+5n \/9n+5n—17 \/9n+5n—2_72 ,/9n_|_5nfk,7k /Qn 4 7n

594. Obliczy¢ granice (ciagu)
4n 4n 4" 4n 4n )

i SR S
nl—{go 4n+2n+4n+1+2n+1+4n+2+2n+2+ +4n+k+2n+k+ +16n+4n

595. Obliczy¢ granice

I V1+2 N V16+8 N V81418 - V4 2k2 - Vn8+2nt
n—oo \/n12_|_1 \/n12+25 \/n12 +35 1/7/l12_|_k5 1/n12_|_n10

. 1)-(2n+1
Wskazéwka-przypomnienie: 12422 +3% 4+ ... +n? = n-(n+ )6 (2n+ )
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