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Kolokwium nr 8: poniedzialek 11.12.2017, godz. 12:15-13:00, materiat zad. 1-391.
7. Funkcje i ich wlasnosci. Cigglosé.
Zadania do omdwienia na éwiczeniach 4,6.12.2017 (grupy 2-5).

Wyznaczy¢ dziedzine funkcji f, gdzie f(x) jest dane wzorem
354. log,logyxr  355. log,logylog,z 356. logylog,logsx 357. logylogslog,x
358. logslog,log,x 359. logslog,log,|x|  360. 10g310g2‘10g2|x|’

361. log, 10g2‘10g2|x|” 362. log,sinz  363. 2sinz+1 364. /22014 — ;2013

365. /22011 1 12013 366. /22014 _ 12012 3G7. /22013 _ ;2012 368, /22013 | ;2012
369. /2013 — 22011 370. log(,2_)(2* —4) 371 log,2_g (2°—1)

372. Wskazaé¢ odpowiednie liczby wymierne dodatnie C' oraz §, a nastepnie udowod-

-

nié, ze , 1
Ol <——.
ze(27—v6,27+6) ’\/5 ‘ 1000
Do podanych f, zq i € dobraé takie §, aby v |f(x)— f(zo)| <e.

2€(w0—0,10+3)
373. f(z)=2x,x0=5,e=1/10 374. f(z)=1/x, xg=4, e=1/100
375. f(x)=12% zo=1,e=1/50 376. f(z)=123 10=0, e=1/1000
377. f(x)=\/z,10=30,e=1/10 378. f(z)=21" 20=10,e=10"1
Dla podanej funkcji f dobra¢ C' i udowodni¢ oszacowanie

|f(x) = f(zo)| <C-6
prawdziwe dla dowolnego d >0 oraz dowolnych z, xy € Dy spetniajacych warunek
|z — x| < 0.
379. f(x)=+/z, Dy=[1,400) 380. f(z)=+va?+1, D;=R

1 3
Do podanych f, xy i e dobraé¢ takie k € N (dowolne, nie musi by¢ najmniejsze), aby

przy § =107* spetiony byl warunek v |f(z)— f(zo)] <e.
z€(zo—0,x0+9)

383. f(r)=2'" 2p=2,e=1/10 384. f(z)=2'" z=5,e=10"1°
385. f(z) =" 2,=10, e=10'" (tak, do plus setnej)
386. f(z) =210 2o=1111,e=107°

Zadania do samodzielnego rozwigzania.
W miar¢ wolnego czasu moga by¢ omdéwione na ¢wiczeniach.
Odpowiedzi i rozwiazania sa na liscie 7R.

387. Niech funkcja f:[25, 0co) — R bedzie dana wzorem f(z)=+/z.
Zdanie Z: Dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y € [25, 00) zachodzi nieréwnosé

[f(2) = f)<C-lz—y|.
a) Dowies¢, ze zdanie Z jest prawdziwe dla C'=1/10.
b) Dowies¢, ze zdanie Z jest falszywe dla C'=1/12.
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388. Dla funkcji f: (0, 00) — R okre§lonej podanym wzorem wskazaé¢ odpowiednie
liczby rzeczywiste dodatnie z, y i udowodnié¢ nier6wnosé |f(x)— f(y)| > 100-|x —y] .

a) f(x)=a"

1
b — -
) Fr) =
1
389. Niech funkcja f:[4, 00) — R bedzie dana wzorem f(z)= 7
x

Dowiesé, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z, y € [4, 00) zachodzi nier6wnosé

|z —y|
f (@) = FWI < =6~

390. W kazdym z zadan 390.1-390.10 podaj dziedzing funkcji f okreslonej podanym
wzorem.

390.1. f(x)=\/(x—64)-(22—64)  Dy= ...
390.2. f(z)=1/(22—64) (13—64)  Dy= ...
390.3. f(2)=1/(23—64) (z6—64)  Dp= ...
390.4. f(x)=1/(20—64)-(27—64)  Dp= ...
390.5. f(z)=1/(2"—64)-(z—64)  Dy= ...
390.6. f()=1/(1—64)% (33—64)  Dy= ..ot
390.7. f()=\/(22—=64)% - (15—64)  Dy= ...
390.8. f(2)=1/(23—64)%-(22—64)  Dy= ...
390.9. f(2)=/(25—64)%-(1—64)  Dy= ..ottt
390.10. f(2)=1/(22—64)%-(12—64)  Dy= .....iiiiiii

391. W kazdym z zadan 391.1-391.10 dla podanej liczby a podaj taka liczbe b, ze
funkcja f:R — R okreslona wzorem
f(z)=alz|+bx

spelnia dla kazdej liczby rzeczywistej x réwnosé f(f(z)) =z, czyli jest odwrotna do samej
siebie.

391.1.
391.3.
391.5.
391.7.
391.9.

Lista 7

a=2,
a=3,
a=3/4,
a=4/3,
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391.2. a=—1,
391.4. a=-2,
391.6. a=—3,

391.8. a=—3/4,
391.10. a=—4/3,

Strony 25-26



