Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2017/18

Egzamin, 18.06.2018, godz. 9:00-13:20

Zadanie 1 1. (10 punktéw)
Funkcja ciggta f:R—R jest dwukrotnie rézniczkowalna na zbiorze R\ {3}, a jej
pochodna drugiego rzedu jest dana wzorem

f"(x)y=2 dla  zeR\{3}.
Ponadto wiadomo, ze f(z)=x dla 2 €{0, 2,4}. Wyznaczy¢ f(5).

Zadanie 1 2. (10 punktéw)

Wyznaczy¢ zbior wszystkich wartosci rzeczywistych parametru p, dla ktorych catka
o0
p

niewtadciwa / dx jest zbiezna.

x™ -+ x¢
0

Zadanie 1 3. (10 punktéw)

e —1)"-n
Udowodni¢ zbieznosé szeregu Z %
i ne+2
Starannie sformutuj kryteria, z ktérych korzystasz i szczegétowo je uzasadnij.

Zadanie 14 (10 punktéw)
9

dx
J1+vz

Obliczy¢ catke oznaczona /
0

Zadanie 1D . (10 punktéw)
9

Obliczy¢ catke oznaczona / arctg vz dx. Pamie¢taj o uproszczeniu wyniku.
1

Zadanie 1 0. (10 punktéw)
V3

d
Obliczy¢ catke oznaczona / *
1

42

Pamietaj o uproszczeniu wyniku.
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Zadanie 21 . (10 punktéw)

Obliczy¢ warto$é¢ catki / cos'z dz.
0

Zadanie 22 (10 punktéw)
Obliczy¢ granice (ciagu)

lir{)lonp~(\3/n+1+ 42+ In+3+n+4+.. +8n—2+ \3/871—1—1—\3/8n>

n—
dla tak dobranej wartosci rzeczywistej parametru p, aby granica ta byta dodatnia i skon-
czona.

Zadanie 23« (10 punktéw)
Wyznaczy¢ promien zbieznosci zespolonego szeregu potegowego

0o 2 2
n=1

nn n

(nh)

Zadanie 24 . (10 punktéw)

00 3n

Wyznaczy¢ obszar zbieznosci zespolonego szeregu potegowego Z W
—&)".n

n=1

Zadanie 2D (10 punktéw)
Niech

cos ((2:) :c)
Gy
Wskazujac odpowiednia liczbe catkowita dodatnia & udowodnié, ze szereg Z fﬁbk) jest

n=1

falz)=

oo
jednostajnie zbiezny, ale szereg Z fﬁf”l) nie jest jednostajnie zbiezny.

n=1

Zadanic 20. (10 punktéw)

[e.o]

Rozstrzygnac zbieznosé catki niewlasciwe;j / sina? d.
0
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Zadanie 31« (10 punktéw)

1
Obliczyé s szere )
102y C Sume szet gunzln (n+1)-(n+3)

Zadanie 32« (10 punktéw)

o0

Dana jest taka funkcja ciagta f:[1, 0o) — (0, 00), ze caltka niewltasciwa /f(:c) dx jest

/W

zbiezna. Udowodnié zbieznos$é catki

Zadanie 33« (10 punktéw)
Poda¢ przyktad takiego ciagu (a,), ze szeregi E ap 1 Z all sg zbiezne, a szereg > a2
=1

n=1 n=1
jest rozbiezny. Uzasadni¢ poprawnos$¢ podanego przykladu

Zadanie 34 (10 punktéw)

Rozstrzygnac, czy warto$¢ catki oznaczonej
5
/ Va?+11de
3

jest mniejsza czy wigksza od 6.

Zadanie 3D« (10 punktéw)

[e.o]

Podaé przyklad takiej funkcji ciagtej f: [0, oo) — [0, 00), ze calka niewlasciwa /f(x) dx

jest zbiezna, ale calka /f(a:)2 dzx jest rozbiezna.

0
Oczywista oczywistos§é: Uzasadni¢ poprawnosé¢ podanego przyktadu.

Zadanie 30 (10 punktéw)
Obliczy¢ wartos$¢ catki oznaczonej
10

/arctg (\/:c2—|—2+ac—1)+arctg (\/:1:2—1—2—91;—1) dz .

—10
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