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KOLOKWIUM nr 10, 14.05.2018, godz. 8:15-9:00

Zadanie 19. (10 punktéw)
W kazdym z zadan 19.1-19.12 podaj sume szeregu w postaci liczby catkowitej.
Za n poprawnych odpowiedzi otrzymasz max(0,n—2) punktéw.

W zadaniach 19.0 i 19.00 podane sg poprawne odpowiedzi — mozesz sobie rozwiagzaé
te zadania, aby sprawdzi¢, czy nie popetniasz jakiegos btedu rachunkowego.

8 —44/3n—2—-1

Niech a,, = Jor—15 Wowczas:
19.0. 3" (ay—ap1) =1 19.00. 3 (@ — ans2) =0
n=1 n=1

19.1. > (a2—a2,,)=5

19.2. é (a2 —a?,,) =2

19.3. i:;l (a3 —d3,)) =19

19.4. él (% —d?,,) =12
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19.5. n§1(2“”—2an+1):4

19.6. E;l(zan—zam):z

19.7. :1(3% 3y =18

19.8. n§1(3“n—3an+2):12

19.9. n§1(4an—4an+l):48

19.10. n§1(4an—4an+2):36

19.11. ngfl(m—¢24an+l—23):2
19.12. 5. (v/24a, — 23— 24a,,, —23) =2

n=1
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Zadanie 20. (10 punktéw)
Obliczy¢ wspotezynniki szeregu Fouriera funkeji f: R — R okresowej o okresie 27 okre-

slonej wzorem
1 dla ze€[0,7/2]
) 0 dla ze(n/2,2n)

Doprowadzi¢ wzory na wspotczynniki szeregu Fouriera do postaci niezawierajacej funk-
cji trygonometrycznych (czyli w ostatecznej postaci nie powinny wystepowaé w tych
wzorach wyrazenia typu sinnm czy cosnm).

Rozwigzanie:
Stosujac wzory na wspotezynniki szeregu Fouriera otrzymujemy:
/2
1 // P /2 1
an = — T = —=——
°" o o 4
0
/2 /2 0 dl =0 d?2
1 / sinnx sin(nm/2) a n=0(mod 2)
an:—/cosnxd:czi == (_1)(n—1)/2
T (L P nm ~———— dla n=1(mod 2)
= nm
w/2 w/2
bnzl//sinnx gy — _ SO5TE _ 1 —cos(nm/2) _
™ nro| nm

1
— dla n=1(mod 2)
=1 mrl . = (dotad wystarczy)
1= (D™ dla n=0(mod 2)
nm
1 1
— dla n=1(mod 2) — dla n=1(mod 2)
nm nm
=¢ 0 dla n=0(mod4) = 0 dla n=0(mod 4)
2 1
= = dl =2 d4
e dla n=2(mod 4) (n)2)r a n=2(mod 4)
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