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KOLOKWIUM nr 1, 26.02.2018, godz. 8:15-9:00

Zadanie 1. (10 punktéw)
Funkcja ciggta f:R —R jest dwukrotnie rézniczkowalna na zbiorze R\ {1}, a jej
pochodna drugiego rzedu jest dana wzorem
f"(x)=6x+6  dla xeR\{l}.
Ponadto wiadomo, ze f(z) =z dla z € {—1,0, 2}. Wyznaczy¢ f(3).
Rozwigzanie:

Poniewaz )

jﬁ(x?’—i-?)ﬁ) =6x+6,

a funkcjami o drugiej pochodnej réwnej 0 sa funkcje liniowe, funkcja f jest okreslona
wzorem

2?4327+ Az+B dla x€(—o00,1)
fx)= (*)

*+32°+Cox+D dla x€(l, +00)
Przy tym ciagtos¢ funkcji f w punkcie 1 wymaga zgodnosci wartosci okreslonych poda-
nymi wyzej wzorami dla x =1, czyli musi zachodzi¢ réwnosé

A+B=C+D. ()
Warunki f(z) =z dla z € {—1, 0, 2} sprowadzaja si¢ odpowiednio do
—1=2—A+B, (<)
0=B, (@)
2=20+2C+D. A)

Rozwiazanie uktadu otrzymanych czterech réwnan (&), ($), (V) i (#) prowadzi do
A=3, B=0, C=-21, D=2,
Ostatecznie

(%)

2% +32° + 37 dla z€(—o0,1)
fz)=

¥ 4+32% —21r+24 dla x €1, +o0)
Zatem f(3)=15.

Punktacja standardowych rozwigzan:

Punkty za wskazanie mozliwej postaci funkcji f (max 5 punktéw):
e Podanie wzoru z°+32% — 1 punkt za cale rozwigzanie
e Podanie wzoru 23+ 32% + Ax+ B — 3 punkty za cale rozwigzanie

e Podanie wzoru (x¥) — 5 punktéw i mozliwosé zdobycia punktow za dalsza czesé
rozwigzania

Punkty za dalsza cze$é rozwigzania pod warunkiem podania wzoru (x):
e Podanie réwnania () — 2 punkty (razem 7 punktéw)
e Podanie réwnan (), (V)i (#) — 1 punkt (razem 8 punktéw)
e Wyznaczenie A, B, C', D — 1 punkt (razem 9 punktéw)
e Wyliczenie f(3) — 1 punkt (razem 10 punktéw)
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W kazdym z zadan 2.1-2.5 podaj wzor na funkcje rozniczkowalna f; : R — R o poda-
nym wzorze na pochodng oraz o podanej wartosci w podanym punkcie.

Za kazda poprawnie podang funkcje otrzymasz 2 punkty.

Za podanie funkcji o poprawnej pochodnej, ale btednej warto$ci w podanym punkcie

otrzymasz 1 punkt.

2.1. file)=Vx H(1)=1
6/5
fi(z)= 5X6 +(13
2.2. fa(x) =200z (> +1)" £2(0)=0
fa(z)= (X2 + 1) 0
2.3. 3(1) =62 Vot +9 f3(2) =2
f3(z) = (x4+9)3/2 —123
2+ 1
2.4. Y(2) = :ﬁi;rl fu(=1)=—1
fa(x)=In <X2 +x+ 1) -1
423 +22+1

2.5. !(z) = (364—7—;42511)2 fs(1)=1

1 5
fs(z) = ”

— +
x4 +x24+x+1 4

Kolokwium 1 -2-

Odpounedzi i rozwigzania



