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KOLOKWIUM nr 4, 19.03.2018, godz. 8:15-9:00

Zadanie T (10 punktow)
Niech fi(z)=vz?—2x+1oraz f,i1(x)=f1 (fn(x)). Obliczy¢ wartosé¢ catki oznaczonej
10
/ fs(z)dx.
0
Rozwigzanie:
Zauwazmy, ze fi1(z)=|r—1|. W zwiazku z tym wykres funkcji fjog powstaje z wykresu
funkcji g przez przesuniecie tegoz wykresu w dot o 1 oraz symetryczne odbicie czesci
wykresu, ktéra znalazta si¢ pod osia OX. Wykresy funkcji od f; do f5 znajduja sie
odpowiednio na rysunkach od 1 do 5.
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rys. 5

Szukana warto$¢ caltki oznaczonej jest réwna polu zielonej figury z rysunku 5. Pole to
wyliczamy sumujac pola trojkatow, ktore sie na nie sktadaja:
25

1
e 3
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Odpowiedz: Warto$¢ podanej catki oznaczonej jest rowna 15.
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Zadanie 8. (10 punktow)
Obliczy¢ wartosé¢ catki oznaczonej
/3 r?’+1r-3

dx .
3+ 3w v

Pamieta¢ o uproszczeniu wyniku.
Rozwigzanie:

Rozktadamy funkcje podcatkowa na utamki proste:
w’+x—3 a°+x—3 A Bz+C

343z x-(2243) =z 22+3
v +r—-3=Ar*+3A+Bz*+Cx,

Y

1 = A+B,
1 = C,
—3 = 34,

skad

i w konsekwencji
2 +x—3 1 2z+41

- (22+3) oz 2243’
Kontynuujemy obliczenia wykonujac po drodze w jednej z catek podstawienie z = t/3,
czylit=x/ V3 1 formalnie dz = /3 dt:
3 4 3 3 3 3
Té+x—3 1 2z+1 1 2x 1
[ de= [+ dx——l/xdx—Irl/de—Irl/ dz =

J 3 +3x ST 22+3 243

3 3

V3
=—Inzx In (z*+3 dt =
L] e
V3
=—In3+Inl+Inl2—In4+ \}g-arctgt =
t=1/V3

1 1 T T 1 7 s
:%-(arctg \/g—arctg (1/\@)):\/3.(3_6):\/?6:6\/?

T
Odpowiedz: Wartos¢ podanej catki oznaczonej jest rowna —~—.
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