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Zadanie 1 . (10 punktéw)
Dane sa takie ciagi (a,) i (b,) o wyrazach dodatnich, ze

o o0
6 _ 3 _
apg=1 oraz > b)=1.
n=1 n=1
Dowies¢, ze
o0
212
> aibi<1
n=1
Rozwigzanie:

Korzystajac z nieréwnosci miedzy Srednig geometryczng i arytmetyczng dla trzech liczb
al, b3 i b3 otrzymujemy

) 3 3
S dati < Za +b +b, 1 (Za +Zb3+zbg> i+l
n=1 n=1

3

Zadanie ©2. (10 punktow)
Poda¢ przyktad takich ciagéw (a,) i (b,) o wyrazach dodatnich, ze

Zagzl, Zbizl oraz Za b2=1.
n=1 n=1

Rozwigzanie:

W nieréwnosci migdzy $rednig geometryczng i arytmetyczna dla trzech liczb af, b3 i b3
réwno$é zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy ab =03 i taki warunek musi by¢ spehnony
dla kazdego n, aby w nieréwnosci z poprzedniego zadania zachodzita rownos¢. Wystarczy
o0
przyjaé za Zai szereg o sumie 1, np. a® =1/2", skad
n=1
1

oraz b,= 573 -
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Zadanie 03 (10 punktéw)
Dane sa takie ciagi (a,) i (b,) o wyrazach dodatnich, ze

o0 [e.9]

6 _ 3_
E a, =8  oraz E by =1.
n=1 n=1

Dowies¢, ze

o0
> anb: <2
n=1

Rozwigzanie:

Korzystajac z nieréwnosci miedzy Srednig geometryczng i arytmetyczng dla trzech liczb
al, 8b2 i 8b2 otrzymujemy

00 3 3
Zai Z /a6 803 - 8b3 < w
12 (Za +38- Zb3+8 Zb?’) 8+8+8 =2.

Zadanie 04 (10 punktéw)
Poda¢ przyktad takich ciagéw (a,) i (b,) o wyrazach dodatnich, ze

> al=8, > =1 oraz Za b2=2.
n=1 n=1
Rozwigzanie:

W nieréwnosci miedzy srednig geometryczng i arytmetyczn@ dla trzech liczb a8, 803 i 8b2
réwnosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy a® =8b2 i taki warunek musi byc spehuony
dla kazdego n, aby w nieréwnosci z poprzedniego zadania zachodzita rownos¢. Wystarczy
przyjaé za Zag szereg o sumie 8, np. a® =8/2" skad

n=1
V2
on/6

ap, = oraz b,=

on/3 "
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