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KOLOKWIUM nr 3, 29.10.2018, godz. 14:15-15:00
Zadanie D (10 punktow) ﬁﬂ\/?s
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Niech A,, = \/i%igdzie V2 wystepuje n razy, a potegowanie jak zwykle wykonujemy
od géry. Udowodnié, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnos$é¢ A, < 3.
Rozwigzanie:
Przeprowadzimy indukcyjny dowdd nieréwnosci

A, <3.

1° Dlan=1 mamy A; = \/53 =2v/2 = /8, dowodzona nieréwnosé przybiera wiec po-

staé
V8<3=19,

jest zatem prawdziwa.

2° Niech teraz n bedzie taka liczbg naturalna, ze
A, <3. (&)

Wykazemy, ze wowczas
Api1<3. (<)

Zauwazmy, ze

i =(2)"

wobec czego po skorzystaniu z zatozenia indukcyjnego (&) oraz z nieréwnosci a® < a¥ dla
a>11z<y, otrzymujemy

A 3
A= (v2)" < (V2) =2v2=VB<V9=3,
co koniczy dowdd nieréwnosei ().

Na mocy zasady indukcji dowodzona nieréwnosé jest prawdziwa dla kazdej liczby
naturalnej n.

Kolokwium 3 -1- Odpounedzi i rozwigzania
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Zadanie 0. (10 punktéw)

W kazdym z zadan 6.1-6.10 wpisz w miejscu kropek dwie liczby wystepujace w ciagu
0,1,2,3, 5,10, 20, 30, 50, 100, 200, 300, 500, 1000, 2000, 3000, 5000, 10000, 10°, 108,
107’ 108’ 1097 10107 1020’ 1050’ 101007 10200’ 105007 101000’ 102000, 105000’ 1010000’ 10200007
1050000 1(9100000 " 7()200000 13500000 © 11000000 yy54 kolejnych miejscach tak, aby powstaty
prawdziwe nieréwnosci.

Za kazde poprawnie rozwigzane zadanie otrzymasz 1 punkt.

6.1. 10200 < 21000 1050
6.2. 102 < 31000 < 1050
6.3. 10°%° < 51000 ~ 101000
6.4. 10°%° < (\/@ — 3) 10 < 101000
6.5. 10%%° < (@ — 7) 1000 < 10500
- . < (@_ 9>1000 . )
6.7. 1020000 < 8000! < 1030000
6.8. 1010000 < V/8000! < 1020000
6.9. 10209 < V/8000! < 10°0%°
6.10. 1020 < V/8000! < 10500
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