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PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UŻYWAĆ KALKULATORÓW

Zadanie 85. (10 punktów)
Dobrać odpowiednią liczbę rzeczywistą k oraz liczbę wymierną dodatnią C i udowod-

nić, że dla każdej liczby rzeczywistej dodatniej x zachodzą nierówności
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¬ 3C ·xk .

Zadanie 86. (15+5=20 punktów)
Niech funkcja f : [0, 27]→R będzie dana wzorem f(x)= 3

√
x4.

Zdanie Z: Dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y ∈ [0, 27] zachodzi nierówność
|f(x)−f(y)| ¬C · |x−y| .

a) Dowieść, że zdanie Z jest prawdziwe dla C =4.

b) Dowieść, że zdanie Z jest fałszywe dla C =3.


