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KOLOKWIUM nr 9, 7.01.2019, godz. 14:15-15:00

Zadanie 1 0. (10 punktéw) Korzystajac z definicji pochodnej wyprowadzié¢ wzér
na pochodng funkcji f okreslonej wzorem f(x)= v/a8+1.
Uwaga: Nie wolno uzywac reguty de ’'Hospitala lub w inny sposéb omijaé¢ bezposrednie ko-
rzystanie z definicji pochodne;j.

Rozwigzanie:
Stosujac definicje pochodnej oraz pigciokrotnie wzér na réznice kwadratéw otrzymujemy:
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Zadanie 17 . (10 punktéw)
Na potrzeby tego zadania prosta nazwiemy fajng, jesli jest styczna do obydwu naste-

pujacych parabol: do paraboli o réwnaniu y = 22 + 2 oraz do paraboli o réwnaniu y = —22.
Wyznaczy¢ rownania wszystkich fajnych prostych.

Rozwigzanie:
Niech (a, a®+2) i (b, —b?) beda punktami stycznosci szukanej prostej odpowiednio do wy-
kresow funkcji okreslonych wzorami f(z)=2%+2 i g(x) = —z*. Poniewaz

f(x)=2x  oraz ¢ (x)=-2z,
rownanie szukanej prostej ma jednoczesnie postac
y=[f'(a)-(x—a)+fla) oraz  y=g'(b)-(x—b)+g(b),
czyli
y=2a-r—a’+2 oraz y=—2b-2+0b>.
Aby obydwa powyzsze rownania definiowaly te samg prostg, musza zachodzi¢ rownosci
2a=—2b oraz —a’4+2=0.

7 pierwszego réwnania otrzymujemy b= —a, co po wstawieniu do drugiego réwnania
prowadzi do a==+1 oraz b= F1.
W konsekwencji istniejg dwie fajne proste, a ich réwnania to

y=2x+1 oraz y=-—-2x+1.
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