Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2018/19

Kolokwium nr 9: poniedziatek 7.01.2019, godz. 14:15-15:00, material zad. 1-580.

Poziom standardowy (z mys$la o ocenie co najwyzej dobrej)
Zadania nalezy sprébowacé rozwigzacé¢ przed éwiczeniami.

10. Pochodna funkcji.

Zadania do omdéwienia na éwiczeniach 17,20.12.2018 i 3.01.2019 (grupy 2-5).

558. Niech f(z) = v/22. Korzystajac z definicji pochodnej obliczy¢ f/(8).
559. Niech f(r)= 2. Korzystajac z definicji pochodnej wyprowadzi¢ wzor na f’(z).

560. Korzystajac z definicji pochodnej wyprowadzi¢ wzoér na pochodng funkcji f
1

okreslonej wzorem f(x)=—.
x

561. Korzystajac z definicji pochodnej wyprowadzi¢ wzor na pochodng funkeji f
1

okreslonej wzorem f(z)=—.

NZT
562. Korzystajac z definicji pochodnej wyprowadzi¢ wzor na pochodnag funkcji f
okreslonej wzorem f(z)=+vz2+1.
Uwaga: W tym i poprzednich zadaniach nie wolno korzysta¢ z reguty de I’'Hospitala lub
w inny spos6b omijaé bezposrednie korzystanie z definicji pochodnej.

563. Korzystajac ze wzorow na pochodna iloczynu i ztozenia funkcji oraz ze znajo-
mosci pochodnych funkcji potegowych wyprowadzi¢ wzoér na pochodng ilorazu.

564. Obliczy¢ pochodng funkcji f okreslonej wzorem

flx)=VV14+a2-1.
Podaé¢, w jakim zbiorze istnieje pochodna. Rozstrzygnaé¢ istnienie pochodnych jedno-

stronnych w punktach nierézniczkowalnosci.

565. Wyznaczy¢ punkt przeciecia stycznej do wykresu funkcji f(z) =22 w punk-
cie (2,4) z osia OY'.

566. Wyznaczy¢ punkt przeciecia stycznej do wykresu funkeji f(x)=e* w punk-
cie (0,1) z osia OX.

567. Wyznaczy¢ punkt przeciecia prostych stycznych do wykresu funkcji f(x)=x3
w punktach (—1,—1) i (2,8).

568. Wyprowadzi¢ wzoér na pochodna funkeji

x) = .
/(@) 7+ cos*x —cos?x
Doprowadzi¢ wzor na pochodng do mozliwie najprostszej postaci.

7+sin*x —sin’x
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Obliczy¢ pochodng funkcji zmiennej x o podanym wzorze. Poda¢, w jakim zbiorze
istnieje pochodna.
Wskazéwka: AP =eP4,

569. log,,(z—1) 570. log,|log;(logsx)| 571. ¢V 572. ¢ % Inz
573. 2 574. zV° 575. (Inx)” 576. 1*"

577. Wyznaczy¢ réwnanie prostej, ktora jest styczna do obydwu nastepujacych pa-
rabol: paraboli o réwnaniu y = 22 oraz paraboli o réwnaniu y = 2% — 8x.

578. Rozstrzygnaé, czy funkcja f: R — R okreslona wzorem f(z) = /23427 jest r6z-
niczkowalna w zerze.

579. Rozstrzygnaé, czy funkcja f: R — R okreslona wzorem f(x) = v/a*+ a5 jest réz-
niczkowalna w zerze.

580. W kazdym z zadan 580.1-580.7 podaj w postaci liczby catkowitej lub
ulamka nieskracalnego wartos$ci pochodnej funkcji w trzech podanych punktach.
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