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W kolejnych zadaniach f i ¢ sa funkcjami rézniczkowalnymi na wspoélnej dziedzinie
(bedacej przedziatem) tyle razy, ile potrzeba. Gwiazdka oznacza, ze trzeba wykresli¢
jeden z wariantéw podanych w nawiasie.

886. Dowiesé, ze jezeli rownanie f(z)=g(z) ma n rozwigzan, to réwnanie
fW(@) = g™ ()
ma co (najmniej/najwyzej)* (n+k/n—=k)* rozwiazan.
Wskazowka: Twierdzenie Rolle’a.

887. Dowies¢, ze jezeli réwnanie
fP (@) =g" ()
ma n rozwigzan, to réwnanie f(x)=g(r) ma co (najmniej/najwyzej)* (n+k/n—k)*
rozwigzan.

888. Dowiesé, ze jezeli rownanie f(z)=g(z) ma n pierwiastkow (liczonych z krotno-
Sciami), to réwnanie
fP(2) =g (x)
ma co (najmniej/najwyzej)* (n+k/n—k)* pierwiastkéw (liczonych z krotnosciami).
Uwaga: Pierwiastek p-krotny réwnania f(x) = g(x) to taka liczba z, ze f@(z) = ¢ (z)
dlai=0,1,2,...,p—1 oraz f®)(x)#g®(x).

889. Dowies¢, ze jezeli rownanie

fW(@) = g™ ()
ma n pierwiastkow (liczonych z krotnosciami), to réwnanie

f(x)=g(x)

ma co (najmniej/najwyzej)* (n+k/n—k)* pierwiastkéw (liczonych z krotnosciami).

890. Wyznaczy¢ liczbe rozwigzan réwnania 2% = 2.

891. Wyznaczy¢ liczbe rozwigzan réwnania 2% = 219,

892. Wyznaczy¢ liczbe rozwigzan réwnania 2% = x191,

893. Dowies¢, ze
n n B
(f-g)(”) — Z (k:) f(k) .g(n k)

k=0

894. Funkcja rézniczkowalna f:R — (0, 400) spelnia warunki f(0)=11 f(1)=e.
Dowies¢, ze stad wynika istnienie takiej liczby rzeczywistej x, ze f(x)= f'(zx).
Wskazowka: Rozwazy¢ funkcje g okreslona wzorem g(x) =Inf(z).
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