Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2018/19

Kolokwium nr 4: poniedzialek 12.11.2018, godz. 14:15-15:00, materiat zad. 1-230.

Poziom standardowy (z my$la o ocenie co najwyzej dobrej)
Zadania nalezy sprébowaé rozwiazaé¢ przed éwiczeniami.

4. Szacowanie wyrazen.

Zadania do oméwienia na éwiczeniach 29.10, 5.11.2018 (grupy 2-5).

187. Wskazujac odpowiednie liczby wymierne dodatnie C, D (niezalezne od n) udo-
wodni¢, ze dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodzg nieréwnosci

Wskazujac odpowiednie liczby wymierne dodatnie C', D oraz liczbe rzeczywista k
udowodni¢, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzg nieréwnosci

C-n*<Wi(n)<D-n".
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191. Dobraé¢ odpowiednie liczby wymierne dodatnie C' oraz D i udowodnié, ze dla
dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodza nieréwnosci

188. W (n)= 190. W(n)=

6ntt —3n%+2 o
S 6ntl—3n5+3
Liczby C'i D musza spetnia¢ nieréwnosé¢ D < 8C.

192. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierna dodatnig C' i udowodnié, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

C<In3163n2—n<70.

193. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnia C' i udowodnié, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

C < Vni+80m3 —n < 10C.

194. Dobra¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnig C' i udowodnié, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci
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195. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatniag C' i udowodnié, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

_ V40— O+ 16
S VAn+45—4An+5

<2C.

<5C.
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Dla podanego wyrazenia W (n) dobra¢ odpowiednie state g oraz C' i udowodnié, ze
nieréwnosci g —C/n < W(n) < g+ C/n sa prawdziwe dla kazdej liczby naturalnej n.
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Dla podanego wyrazenia W (n,k) dobra¢ odpowiednia wartos¢ parametru k i odpo-
wiednie state dodatnie g oraz C'i udowodnié, ze nieréwnosci g — C'/n < W (n,k) < g+C/n
sg prawdziwe dla kazdej liczby naturalnej n.
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5. Ciagi liczbowe, granica.
Zadania do omdwienia na éwiczeniach 8.11.2018 (grupy 2-5).

Zbadaé zbieznosé ciagu (a, ) okreslonego podanym wzorem; obliczy¢ granice, jesli ciag
jest zbiezny. Wolno skorzystac ze wzoru lim ¢" =0, gdy lq] < 1.
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223. Wskaza¢ liczbe naturalna k, dla ktérej granica
I 3n2+2-VnkF+1
im
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istnieje i jest liczba rzeczywista dodatniag. Obliczy¢ warto$é granicy przy tak wybranej
liczbie k.

224. Wskazac liczbe naturalng k, dla ktorej granica

. VnM4+ond+1-—n"
lim

istnieje i jest liczba rzeczywista dodatnig. Obliczy¢ wartos¢ granicy przy tak wybranej
liczbie k.
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Zadania do omdwienia na konwersatorium 9.11.2018 (godz. 8:15-10:00).

225. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnig C' i udowodnié, ze dla dowolnej
liczby catkowitej dodatniej n zachodza nieréwnosci

V36n+28 —+/36n+13
S /25n+75—/25n+11

226. W kazdym z zadan 226.1-226.10 podaj granice (lub granice niewlasciwa) ciagu.

226.1. lim (\/n12+5n5—n5>: ...... 226.2. lim (\/n12+5n5—n6>= ......

n—-+o00 n—-4o0o

226.3. lim (\/n12+6n6—n6): ...... 226.4. lim (\/n12+7n7—n6>: ......
226.5. lim (\/n12+7n7—n7): ...... 226.6. lim (\3/n12+6n6—n3): ......
226.7. lim (\3/n12+6n6—n4): ...... 226.8. lim (\3/n12+8n8—n4>— ......

226.9. lim (\3/n12—|—9n9—n4): ..... 226.10. lim (\3/n12+9n9—n6>: .....
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227. Wskazac liczbe rzeczywista k, dla ktérej granica
By (0 (VT )
istnieje i jest liczba rzeczywista dodatnia. Obliczy¢ wartos¢ granicy przy tak wybranej
liczbie k.

228. Wskazac liczbe rzeczywista k, dla ktorej granica

lim (nk (é/nSTH—nZQQ))

n—oo
istnieje i jest liczba rzeczywista dodatniag. Obliczy¢ warto$é granicy przy tak wybranej
liczbie k.

229. Obliczy¢ granice
3
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230. Dobra¢ odpowiednie liczby catkowite dodatnie s i ¢ oraz odpowiednig liczbe
wymierna dodatnia C' i udowodni¢, ze dla kazdej liczby catkowitej dodatniej n zachodza

nierownosci
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