Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2018/19

Egzamin, 19.06.2019, godz. 9:00-13:20

Zadanie 1 1. (10 punktéw)
W kazdym z zadan 11.1-11.5 podaj w postaci uproszczonej sume szeregu.
Za kazda poprawng odpowiedz otrzymasz 2 punkty.

11.2. i (Vn—"/n+2)= ...

11.3. ioj (Un—"/n+3)= ..

11.4. i_oj (Vn—"Wn+1)= ..

11.5. i (Vn—"/n+2)= ...

Zadanie 1 2. (10 punktéw)

W kazdym z zadan 12.1-12.5 podaj w postaci uproszczonej norme supremum funk-
cji f okreslonej podanym wzorem w podanej dziedzinie.

Przypomnienie: || f|| =sup{|f(z)|: x € Ds}.

Za kazda poprawng odpowiedz otrzymasz 2 punkty.

12.1. f(2) =22 =5, Dy=(=1,3), fIl=eeeeeeeereeiaeiii...

12.2. f(z)=2°—15, Dy=(=1,3), Ifll= e oieieeeerii ..
123, f(x) =, Dy=R, |fl=

$2+2x+5 f_ 9 T i e e e et o st s e s s et e et
124 f(0) = Dr=R, |f]=

x2+4x+5 f_ 9 o e e e e et e e e e s e e e e s e
125, f(2) =, Dy=R, |fl=

x2_+_5 +7 f— 9 o ot i e e et e e s e e e e e e e e e
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Jarostaw Wroblewsk:

Zadanie 1 3. (10 punktéw)
W kazdym z zadan 13.1-13.5 zapisz w postaci przedziatu zbiér wszystkich rzeczywi-

stych wartosci parametru p, dla ktérych podany szereg jest zbiezny.
Za kazda poprawng odpowiedz otrzymasz 2 punkty.

> 1
13.1. > — jest zbiezny dla p€ ... ...

n=1

o (—1] n
(=1) jest zbiezny dla p €&

13.2.
np

13.3. > (2p—1)" jest zbiezny dla p€ ... ...,

2
2

13.4. > (2p+1)" jest zbiezny dla pe
n=1

13.5. > (3p+1)" jest zbiezny dla pe€ ... ...

n=1

Zadanie 14. (10 punktéw)
W kazdym z zadan 14.1-14.5 podaj w postaci uproszczonej promien zbieznosci sze-

regu potegowego.
Za kazda poprawng odpowiedz otrzymasz 2 punkty.

0o (2N . 4
14.1. ZW,

.............................................

............................................

14.2. ioj <”9n, R=

............................................

14.3. > ”T, R=

14.4. > <3n) B R =

14.5. > , R=
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Zadanie 19 . (10 punktéw)

3
dx
Obliczy¢ wartosé caltki oznaczonej / 375 . Doprowadzi¢ wynik do po-
staci niezawierajacej ,arctg”. S 1+ Vot —dr+-4

Zadanie 1 0. (10 punktéw)

dx

—— . Doprowadzi¢ wynik do postaci In w,
1623 +x P Y P

Obliczy¢ wartos¢ calki niewtasciwej
gdzie w liczbg wymierng dodatnig. 1/3

Zadanie 21 « (10 punktow)
V3
Obliczy¢ wartosé¢ catki oznaczonej / 23 arctg v de. Doprowadzi¢ wynik do postaci
w-, gdzie w liczba wymierng. 0

Zadanie 22 (10 punktow)

27

2

Obliczy¢ wartosé catki oznaczonej / sinz-cos'z dz.  Doprowadzi¢ wynik do postaci
0

w-m, gdzie w liczbg wymierng.

Zadanic 23« (10 punktéw)

o] 8n

z
Wyznaczy¢ obszar zbieznosci zespolonego szeregu potegowego E 6
n

n=1

Poda¢ w postaci kartezjanskiej liczby zespolone uzyte do opisania obszaru zbieznosci.

Zadanic 24 . (10 punktéw)

Obliczy¢ granice (ciagu)
551
TLlnglonp~ Z\/\/ﬁ—i-in—l—k
k=1

dla tak dobranej wartosci rzeczywistej parametru p, aby granica ta byta dodatnia i skon-
czona.
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Zadanie 29« (10 punktéw)

n

Obliczy¢ .
iczy¢ sume szeregu ; i

Zadanie 20 . (10 punktow)
Dana jest taka funkcja ciagla f:R — [0, 00), ze

/f(x)da:<2 oraz /(f(x))?’dx<8.
Dowiesé, ze - -
| (@) de<c,

gdzie C' =5 (wersja latwiejsza za 5 punktéw)
lub C' =4 (wersja trudniejsza za 10 punktéw).

Zadanie 31« (10 punktéw)
Rozstrzygnacé, czy warto$¢ catki oznaczonej

8
/\%2 15 dr~ 4,146
7

jest mniejsza czy wigksza od 199/48 ~4,146.

Zadanie 32« (10 punktéw)

Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego Zan o wyrazach dodatnich, ze szereg

> [a
> "/ — jest rozbiezny.
n=1 n

Zadanie 33« (10 punktéw)

o0 o0 o0
Poda¢ przyklad takiego ciagu (ay,), ze szeregi 3 a> i 3 a? sa zbiezne, a szereg > al
n=1 n=1 n=1

n=1

jest rozbiezny.

Zadanie 34 . (10 punktéw)
Podaé przyktad takiej funkcji ciagtej f:R — [0, 00), ze calka

7f(x) dx

jest zbiezna, ale catka
[ f@) (@) da

jest rozbiezna.
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Zadanie 3O« (10 punktéw)
W kazdym z zadan 35.1-35.10 podaj w postaci uproszczonej wartosé¢ catki oznaczo-
nej. Za kazda poprawna odpowiedz otrzymasz 1 punkt.

o0

A= ey =y T
n=1 n=1
>, sinnx >, sin2nx
C(z) = , D(z) = .
(@) nz::l 107 (@) nz::l 107
2w 2
35.1. [A(@)dv=........... 35.2. [B(z)’dw=...........
0 0
27 27
35.3. [C(z)dw=........... 85.4. [D(x)dr=...........
0 0
2w 2w
85.5. [A(z)B(x)dr=........ 85.6. [A(x)C(z)dw=........
0 0
2w 2w
35.7. [A(x)D(z)dz=....... 35.8. [B(z)C(z)dz= .......
0 0
2w 2w
35.9. [B(x)D(z)dz=....... 35.10. [C(z)D(z)dz=.......
0 0
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Zadanie 30 . (10 punktéw)
W kazdym z zadan 36.1-36.10 podaj w postaci uproszczonej wartosé¢ catki oznaczo-

nej. Za kazda poprawna odpowiedz otrzymasz 1 punkt.

(3 -
, CoSNT +181nnNx . L
Wskazowka: ) ' =" (cossinz +isinsinz) .
n!
n=0

2
36.1. /ecosm CCOSSINE - COST AL = o v v e et e e e e e e
0

2
36.2. /ecosm CCOSSINZ  COS2L AL = v o e et et e e

o

36.3. /ecosm CCOSSINT - COSSL AL = . v v e e e e

36.4. /ecosx CCOSSINT - COSAT AL = . . v o e e e

36.5. /eCOSI CCOSSINE - COSDL AL = o v vt et e

36.6. /ecosx CSINSINT  SINT AL = v o e e e e e e

36.7. /eCOSm SSINSINT - SIN2T A = .« oo

36.8. /ecosx SSINSINT -SINST AL = oo e e

36.9. /ecosx SSINSINT - SINAT AT = o oo e e

36.10. /6COS$ SSINSINT - SINDL AL = .« oo e e e
0
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