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Zadanie 0. (10 punktow)
V3

Obliczy¢ wartos¢ catki oznaczonej / arctg x dxr . Pamieta¢ o uproszczeniu wyniku.
0

Rozwigzanie:
Dopisujemy czynnik 1 i catkujemy przez czesci:
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Odpowiedz: Wartos¢ podanej catki oznaczonej jest rowna — —In 2.
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Kolokwium 4 -1- Odpounedzi i rozwigzania
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Zadanie T (10 punktow)
98

dx
Obliczyé warto$é calki oznaczonej / B —
Y ) 4 T++/xr+2

Doprowadzi¢ wynik do postaci w-1In p, gdzie p jest liczba pierwsza, a w liczba wymierna.
Rozwigzanie:

Wykonujemy podstawienie ¢t =+/z+2, czyli =1>—2 i formalnie dx = 2tdt. Wowczas

przy x przebiegajacym przedzial [2, 98] zmienna ¢ przebiega przedzial [2, 10]. Otrzymu-

Jemy
98

2t dt otdt [ 2tdt
/:HW /t2 2+t /t2+t 2 (t—1).(t+2)'
Rozktadamy funkcje podcatkowa na utamki proste:
2t A B
(t—l)-(t+2)_t—1+t+2’
20=A-(t+2)+B-(t—1),

dla t=-2 —4=B-(-3), skad B=4/3,
dlat=1 2=A-3, skad A=2/3.

Kontynuujemy catkowanie (nie piszemy modutu pod znakiem logarytmu, bo argument

logarytmu jest dodatni w przedziale catkowania):
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Odpowiedz: Warto$¢ podanej catki oznaczonej jest réwna 3 -In 3.
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