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805. Sprowadzi¢ catke

I - / dx ]
(z8+1)
do catki [,,_;. Liczba catkowita n jest wieksza od 1.
Rozwigzanie:
Przeksztatcenie i catkowanie przez czgéci prowadzi do:

I—/ dz /x+1 a8 _/x+1 /a: x’ dre
) (a8 (x®+1)" ( e

2841)

-1 -1
R @ )T +/8(n— 1) (x84 1)"" =

B n x 1 7 _8n—QI L
"S- 1) @) 8(n—1) " gn—g !

8(n—1)-(z8+1)""

806. Obliczy¢ catke nieoznaczona
152% —1
=
(1+1)

Przeksztatcenie i catkowanie przez czgéci prowadzi do:

Rozwigzanie:

1 — 1 —x*— 4 141
/Sx _/ 62 — 2 dm—lﬁ-/x‘,)d:c—/%dx—
(z141)° (z1+1)° (xt+1) (xt+1)
d
:16-/:(;-*5@_/7334:
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-1 -1 d
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807. Obliczy¢ catke nieoznaczong,
2

| —
x5 —64
Rozwigzanie:

Sposdb I (standardowy):
Wykonujemy podstawienie y =23, co przy formalnym wzorze dy = 3x? dx prowadzi
do:

/ 3u*dr 1 _1/ Y
Vb — Vis—64 3 JVyZ—64 3 \/(y_g).(yjug)'
Nastepnie podstawiamy
P
y+38
co wiaze sie z wzorami:
t2:y_8
y+8’
21 16
y+8’
1 1-#
y+8 16 '
16
8§=——
y+ 1—t2’
16 _8_8+8t2_8-(1+t2)
Tie Tt T e T e
32t
dy = 5 dt
(1—1t2)
Oznaczaj@c + =sgn(y+8) otrzymujemy:
1-t2 1 32t

1
/\/ y+8 jE/(erS) md‘y—i 16t (1-) R /1—t2

Korzystajac Z rozkladu na ulamkl proste otrzymujemy:

Injt+1] Int—1|
- dt = — .
/1—t2 / 1) t+1) 2 / (t+1) (t—1) 2 y T
Potaczenie Wszystklch obliczen daje
[ L+l fe=1] L Infi ] ln\l—\/jjlihc
Eye—— O 1 P = =
/561 3 1 3 3 T3
m|1+,/%28| |1 /52
+ 3 ¥ 3 +C'=

ln’x3—|—8ﬂ:\/M’ ln’x3—|—82|1\/M’
3 i 3 o=
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ln‘m3—|—8+\/:p6—64’ ln’:v3—|—8—\/x6—64’ 1 1l 3484 /20— c
B 3 B 3 * T3 |38 Vb — B
1| (@ s v —ea)”
:7-]_11 3 +C:

3 (3:3—1—8)2—< x6—64)

|2+ 162° 4+ 644-2° — 64+ (20° +16)- 25— G4
+C =
1623+ 128

22° + 1623 4 (223 +16) -V
16234128

— o=

1
“.1n
3

34 /25-64 1
Hg‘+C—3~ln’x3+\/x6—64)+6'2.

Sposob II (trikowy dla koneserow):
Wykonujemy podstawienie y =23, co przy formalnym wzorze dy =322 dx prowadzi

do:
1 3x2 dx

z Y
e do— g [ o [
/\/x6—64 3 J Vab—64 3 J y?—64
Nastepnie podstawiamy
t=y+/y?>—64,

t—y=1\/y?—64,

—2ty+y° =y’ —64,

cO wigze sie z wzorami:

t*—2ty = —64,

_64+t2_g+§

Y=o T Ty

32 1 —64+12
Y ( t2+2> 212 ’

32 t  —64+¢t2
Vyi—6d=t—y=—"4-—=—""
y= =0 V=g 2t

Otrzymuj emy'
—64 42 1 rdt

S dt =
/\/x6 ~3 /\r —64 Y 3/ 64+t2 2 37

y+\/M‘+O:3-1n]x3+\/M’+O.
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808. Obliczy¢ catke nieoznaczong,

/ x5 + 2x4 +a23°
Rozwigzanie:

Przepisujemy dana catke w postaci

/m/w/\/ﬁ)

i wykonujemy podstawienie

5 T+ 1
= —
czyli
B=1+-,
x
1
P —1=-
x
oraz formalnie p
5t dt = —= .
x

Otrzymuj emy

/ / /LT? 5ttdt = —5- /tht—_i_i_C:

3
5 1
—-(5x+ )-+C.
3 T
Odpowiedz:
/ dz 5 <x+1)3/5+c
v/ 2ri 3 3 T ’
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809. Obliczy¢ catke nieoznaczong,
/ 223 — 65z
(x—=8)-(x—=T7)-(x—4)-(x—1)-(z+1)-(x+4)-(x+7)- (x+8)

Rozwigzanie:

dx .

Przepisujemy dang catke w postaci

/ 22 — 65z g
(x=8)-(x=T7)-(x—4)-(x=1)-(z+1)-(z+4) (x+T7) - (x+8)
:/ 223 — 65z dpe
(22 —64)- (22 —49)- (22 —16)- (22 —1)

/ 243 — 652 p / 223 — 651

= Tr =

(@ —60)- (22— 1)- (2 —49)- (22— 16) (2% — 6522+ 64) - (% — 6522 1 784)
a nastepnie podstawiamy ¢ = 2% — 6522 +64 i formalnie dt = 2(22® — 65x) dx. Otrzymuje-
my

dx

/ x+2 dr — 1 . / dt
(x*—6522464) - (x4 — 6522+ 784) 2 J t-(t+720)°
Rozktad na utamki proste prowadzi do

1 _1/720  1/720

t-(t+1720) t 47207
co pozwala dokonczy¢ obliczenia:

1/ dt 1 /1_ 1 df— 1
2 J t-(t+720) 1440 J t t+720 1440

‘(In|t| =In[t+720[)+C =

=00 (In|2" - 6527 + 64| — In|a" — 652 + 784/ ) + C'.
Inna posta¢ odpowiedzi:
o (e =1 o = 64~ nfa? — 16] ~ n[? - 29]) +

Jeszcze inna postaé odpowiedzi:

1
@~(ln]x—1|+1n]1:—|—1]+1n|1:—8]—i—ln|x+8|—

—ln|z—4|—In|z+4| —Injz—7|—In|z+7|) +C'.

I jeszcze taka postaé odpowiedzi:
1 (x—=1)-(x+1)-(x—8)-(x+8)

1440 (@ —4)-(z+4) - (z—7)- (x+7) -
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