Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2018/19

815. Rozstrzygnaé, czy wartosé¢ catki oznaczonej
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jest mniejsza czy wieksza od 10.
Rozwigzanie:

Oznaczmy przez f funkcje podcatkowa:
f(z) =1log, (5" +3) .
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skad wynika, ze funkcja f jest Scidle wypukta.
Poniewaz f(1) =3 oraz f(3) =7, wykres funkcji f lezy ponizej cieciwy o koncach (1, 3)
i(3,7). Wobec tego f(z) <2z+1 dla z € (1, 3) i w konsekwencji
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Wartos¢ ostatniej catki mozna obliczy¢ catkujac bezposrednio albo interpretujac ja geo-
metrycznie jako pole odpowiedniego trapezu.

Odpowiedz: Wartos¢ podanej catki oznaczonej jest mniejsza od 10.
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816. Obliczy¢ wartos$¢ catki oznaczone;j
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Rozwigzanie:

Stosujac wzor na roéznice szeScianéw otrzymujemy

o/i’/\/ﬂld—x\%/i—l :;O/W+ Vot {l(vi-1) ar.

Stosujac podstawienie t = //z +1, czyli =5 —2t>+1 i formalnie dz = 6t° — 62 dt,
otrzymujemy:
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Stosujac podstawienie t = {/\/z —1, czyli x =t +2t3+1 i formalnie dx = 6t° + 62 dt,
otrzymujemy'
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W konsekwencji
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Odpowiedz: Warto$¢ podanej catki oznaczonej jest rowna
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