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PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UŻYWAĆ KALKULATORÓW

Zadanie 85. (10 punktów)
Funkcja f : (−1,∞)→R jest zdefiniowana wzorem:

f(x)=

 (1+x)
1/x dla x 6=0
e dla x=0

Obliczyć f ′(0) przyjmując bez dowodu, że f jest ciągła.

Zadanie 86. (10 punktów)
Udowodnić istnienie liczby rzeczywistej x spełniającej nierówność

sin2019(3x) ·sin(5x)> 1
2
.

Zadanie 87. (10 punktów)
Funkcja f :Z→Z, gdzie Z =R\{1}, jest określona wzorem

f(x)=
x

3√x3−1
.

Funkcja g jest złożeniem 666 egzemplarzy funkcji f :

g(x)= f(f(f(...f(f(x))...))) .

Rozstrzygnąć, czy liczba g′
(√
2
)
jest wymierna.

Zadanie 88. (10 punktów)
Funkcja f :Z→Z, gdzie Z =R\{0, 1}, jest określona wzorem

f(x)=
3√x3−1
x
.

Funkcja g jest złożeniem 666 egzemplarzy funkcji f :

g(x)= f(f(f(...f(f(x))...))) .

Rozstrzygnąć, czy liczba g′
(√
2
)
jest wymierna.


