Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2019/20

Kolokwium nr 11: poniedziatek 20.01.2020, godz. 10:15-11:00, material zad. 1-664.
Poziom standardowy (z mys$la o ocenie co najwyzej dobrej)
11. Pochodna funkcji — zastosowania.
Trzy przyklady z wyktadu 10.01.2020.

623. Wyznaczy¢ takg liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem
e?® — 212 —2x—1

fz)= ’
A dla =0

jest rézniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla x#0

624. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem
e —1+In(l1—x)

fz) = @’
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla z#£0

625. Obliczy¢ granice lim z°.

r—0t

Zadania do samodzielnego rozwigzania.
Pomoc w rozwigzaniu tych zadan mozna uzyska¢ na ¢wiczeniach grupy 5

w czwartek 16.01.2020 — nie bedg omawiane na ¢éwiczeniach grup 1, 2, 4.

Znalez¢ najmniejsza i najwieksza wartos¢ funkcji okreslonej podanym wzorem w po-
danym przedziale

626. 27 +22+21 , [-2,7] 627. |2° —1|+3z , [-2,2]
628. |z+1|+2* , [~10,10] 629. |10z —1|+2° , [0,1]

1721
630. " 40— [2? 4+ [—3, 4] 631. =32+ (2 —62+9)"" | [1, 5]

Obliczy¢ granice

11 T—e 2 22
632. lim (— - ) 633. lim — 634. lim 2 28T
z—=0\x sInx z—0 SInx 20  gsinx — 2
| 1
635. lim ze® 636. lim — 637. lim -
T—00 T—0 x—0 €T
e —e o ef—1—z o Inz
638. lim 639. im ——— 640. lim
z—0 z—0 2 N |
o lnz—a2+1 . Inlnzx ozt
641. lim ———— 642. lim 643. lim —
r—1 (.T-].)Q Toe p_ e T—00 T
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Zadania na ¢éwiczenia 13,16.01.2020 (grupy 1, 2, 4).

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed éwiczeniami.

Znalez¢ najmniejsza i najwicksza wartos¢ funkcji okreslonej podanym wzorem w po-
danym przedziale

644. 1nx—1% L, €] 645. |sin:r|+g , [0,2n]

1
646. 3sinx+sin3z , [0,27] 647. v —4\/x +1nx | {2, 2]

648. Potrzebna jest kadz w ksztatcie walca, otwarta u gory, ktorej dno i bok wykonane
sg z tego samego materiatu. Kadz ma mie¢ pojemnosé 257 hektolitrow. Jaki powinien
by¢ stosunek srednicy dna do wysokosci kadzi, aby do jej wykonania potrzeba byto jak
najmniej materiatu?

649. Potrzebna jest kadZz w ksztalcie prostopadtoscianu o podstawie kwadratowej,
otwarta u gory, ktérej dno i boki wykonane sg z tego samego materiatu. KadZz ma mie¢
z gory ustalong pojemnos¢. Jaki powinien by¢ stosunek wysokosci kadzi do krawedzi
podstawy, aby do jej wykonania potrzeba byto jak najmniej materiatu?

650. Rozwazamy graniastostupy prawidlowe o podstawie trojkatnej i objetosci 1.
Ktéry z nich ma najmniejsze pole powierzchni catkowitej?

651. Interesuje nas punkt na osi OX o najmniejszej sumie odlegtosci od punktow
(—=1,1) 1 (2,2). Wyznaczy¢ ten punkt dwoma sposobami:
a) brutalnym rachunkiem z pochodnymi,
b) sprytna geometria (odbicie).

Obliczy¢ granice: 652. lim z'/* 653. lim ———

T—00 z—2 r—92

2
e’ —1

654. Niech f(x)={ cosz—1
A dla =0
Dla ktérego A istnieje f'(0) i ile jest réwna?
r(r—1)(z—2)(z—3)
655. Niech f(z) = sin(7)
x? -2 dla z€z
Obliczy¢ f'(x) dla tych x € Z, dla ktérych istnieje.

dla x#0

dla z¢7

cos(mz)+1
656. Niech f(z)={ sin(mz)
- dla ze€z
Obliczy¢ f'(x) dla tych x € Z, dla ktérych istnieje.

dla ¢z
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3x_3z 2
T dla 240
657. Niech f(x)= z
A dla =0

Dla ktérego A istnieje f'(0) i ile jest réwna?

Ponizsze zadania rozwigzane sa na liscie 11R

i dlatego ich omawianie na éwiczeniach ma najnizszy priorytet.

658. W tréjkat réwnoboczny o polu 1 chcemy wpisa¢ prostokat
jak na rysunku obok. Jakie najwieksze pole moze mie¢ taki prostokat?

659. W stozku o objetosci 1 chcemy umiesci¢ walec w taki
sposob, ze jedna z podstaw walca lezy w plaszczyznie podsta-
wy stozka, a obwod drugiej podstawy walca lezy na powierzch-
ni bocznej stozka. Rysunek obok przedstawia widok z boku,
ewentualnie przekrdj ptaszczyzng zawierajaca wspolng os obro-
tu stozka i walca. Jaka najwieksza objeto$¢ moze mie¢ walec?

660. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartos¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(x) ::c—l—(xz—fi‘

na przedziale [—4, 3] oraz podaé¢, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.

661. Wyznaczy¢ punkty, w ktorych funkcja f zdefiniowana wzorem

osiaga najmniejsza i najwieksza warto$¢ na przedziale [4, 5].

662. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwiekszg wartos¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(x) =x+‘x2—x—12’

na przedziale [—5, 5] oraz podaé¢, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.

663. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartos¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(z)=2* 922 +62+1

na przedziale [—2, 2] oraz podaé¢, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.
664. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza warto$¢ funkeji f okreslonej wzorem

f(z)=+162%— 161 +4—2°

na przedziale [—1, 3] oraz podaé¢, w ktérych punktach te wartosci sa osiggane.
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