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919. Na potrzeby tego zadania funkcje dwukrotnie rézniczkowalng f:R — R na-
zwiemy superwypukly, jezeli dla dowolnej liczby rzeczywistej x zachodzi nieréwnoscé
f"(z) > 1. Dowiesé, ze dowolna funkcja superwypukta spelnia nier6wnosé
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920. Niech funkcja f:R — R bedzie funkcja odwrotng do funkcji g: R — R zdefino-

wanej wzorem 3
T
g(x) = 3 +x.

Poda¢ w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskracalnego wartosci pochodnej dru-
giego rzedu funkcji f w podanych punktach.
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921. Udowodnié¢ nieréwnosé 26 - e8> < 25. garete

922. Niech [F bedzie zbiorem wszystkich funkcji f: R — R spelniajgcych nastepujace
dwa warunki:

1° Dla kazdej liczby rzeczywistej  zachodzi nieréwnoéé | f(z)| < z°.
2° Dla kazdych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nier6wnosé |f(z)— f(y)| < 10|z —y|.

W kazdym z zadan 922.1-922.15 podaj kres gorny zbioru.

922.1. sup{|f(4)|: feF}=...... 922.8. sup{|f(2)—f(1)|: feF}=......
922.2. sup{|f(6)|: feF}=...... 922.9. sup{|f(3)—f(2)|: feF}=......
922.3. sup{|f(9)|: feF}=..... 922.10. sup{|f(3)—f(1)|: feF}= .....
922.4. sup{|f(11)|: feF}=..... 922.11. sup{|f(5)—f(2)]: feF}=.....
922.5. sup{|f(15)|: feF}=..... 922.12. sup{|f(5)—f(3)|: feF}=.....
922.6. sup{|f(20)|: feF}=..... 922.13. sup{|f(6)—f(2)|: feF}=.....
922.7. sup{|f(30)|: feF}=..... 922.14. sup{|f(6)—f(1)|: feF}=.....

922.15. sup{|f(7)—f(1)|: feF}=.....

923. Dana jest funkcja f: R — R okreslona wzorem f(z)= v/22+12. Dowieéé, ze dla
dowolnych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nieréwnosé
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924. Dana jest funkcja f: R — R okre§lona wzorem f(z)= v/22+1029. Dowies¢, ze
dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nieréwnosé
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925. Dany jest taki szereg zbiezny > a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

Zan <24 oraz Zai <3
n=1 n=1
Dowies¢, ze
Y al<C
n=1
gdzie C'=12 (wersja trudniejsza) lub C'=17 (wersja latwiejsza).

926. Dowiesc, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

gn(n—i—l)\/ﬁ < zn:\/ﬁ < ?n(n—i—l)\/n——l—l

927. Przy kazdym z ponizszych 28 zdan w miejscu kropek postaw jedna z liter
P, F, N:

P - jest Prawda (tzn. musi by¢ prawdziwe)

F - jest Falszem (tzn. musi by¢ falszywe)

N - moze by¢ prawdziwe lub fatszywe (tzn. Nie wiadomo, czasem bywa prawdziwe,
a czasem falszywe)

O zdaniu T'(n) wiadomo, ze
e dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi implikacja T'(n) = T'(5n),
e dla kazdej liczby naturalnej n > 13 zachodzi implikacja T'(n) = T'(n—13),
e implikacja 7'(11) = T'(12) jest falszywa.

Co mozna wywnioskowa¢ o prawdziwosci implikacji:

a) T(130)=T(131) ............. b) T(130) = T(132) .............
¢) T(130)=T(133) ............. d) T(130)=T(134) .............
e) T(130)=T(135) ............. £) T(130)=T(136) .............
g) T(130)=T(137) ............. h) T(131)=T(132) .............
i) T(131)=T(133) ............. j) T(131)=T(134) .............
k) T(131)=T(135) ............. 1) T(131)=T(136) .............
m) T(131)=T(137) ............. n) T(132)=T(133) .............
0) T(132)=T(134) ............. p) T(132)=T(135) .............
q) T(132) = T(136) ............. r) T(132)=T(137) .............
s) T(133)=T(134) ............. t) T(133) = T(135) .............
u) T(133)=T(136) ............. v) T(133)=T(137) .............
w) T(134)=T(135) ............. x) T(134) = T(136) .............
y) T(134)=T(137) ............. z) T(135)=T(136) .............
2) T(135)=T(137) ............. 2) T(136)=T(137) .............
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