Egzamin czes¢ 11 Wersja testu A ¢ lutego 2025 r.

ANALIZA 1 EGZAMIN 6 lutego 2025 r., godz. 11:20-13:20
Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu A ¢ lutego 2025 r.

1. Podaj kres gérny zbioru.
3

- \3/ 10g827 :’ '\3/ 10g23 +1 punkt

3
a) sup{m:m,nEN A 8T L7
n

2 2
b) sup{m:m,nEN/\ 3 <81 }:2
n
3 3
c) sup{m:m,neN A2 <32 }:g/g
n

2 2
d) Sup{m: m,neN A 9" 49" }: logg49:’\/10g37 +1 punke
n

2. Zapisz w postaci przedzialu dziedzine funkcji f okreslonej podanym
wzorem.

a) f(x)=\/logrlogslogsz, D= (32, co)
b) f(z)=y/logslogilogaz, Dy =[81,00)
c) f(z)=1/logslogslogox, D;=|[8, c0)
d) f(x)=\/logslogologsz, D;=19, c0)

3. Dla podanej liczby k podaj taka liczbe naturalng n > k, ze (n) = ( " ) )

k 4k
a) k=5, n=25 b) k=4, n=20
c) k=111, n=555 d) k=10, n=50
4. Podaj wzér na pochodna funkcji.
) d 1 25x4
a) — =—
dr /525+1  4.(5x5+1)%*
d o 7 2e2* + 7x5
b) %ln (e +x ) R
d sinx
O Hrncoss = =2 i
dz COSX
d 3.4/
d) —arctg(z-vVr)=—"7——
) dx g( \/—) 2-(X3+1)



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu A ¢ lutego 2025 r.

5. Podaj wartos¢ granicy.

) fim—C 1 —1/2 b) li it 1/2

a m ———= m ——— =

z—01n (14 22) e—01n(1+4x)

¢) lim———=2/3 d) lim-—— =
2—01n(1+62) z—01In(1+8x)

6. Niech ) bedzie taka liczba, ze punkt (xy, xx) lezy na prostej stycznej
w punkcie (k, k?) do paraboli o réwnaniu y = 2. Wowczas:

a) v4=16/7 b) x3=9/5

7. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2 3, ...}

speliajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 11,16 A 48 b) 10,15€ A 40

) 13,18€ A 63 d) 12,17€ A 54

8. Niech ¢ bedzie funkcja odwrotng do funkcji f:R — R zdefiniowanej
wzorem f(r)=12%+5x+3. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) g(45)=1/32 b) ¢(3)=1/5

c) ¢(9)=1/8 d) ¢'(21)=1/17

33
9. Niech f(z)=2'"-¢¥ . Podaj wartoé¢ pochodnej danego rzedu.

a) fU199(0)=199!/3!=199!/6 b) f483)(0)=463!/11!

c) f49(0)=430!/10! d) f79(0)="760!/20!



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu A ¢ lutego 2025 r.

10. Niech

Gp) = i n+2 n n+4 - n+2k P pn
P\ e rnt2  n2ant+d T m2tnt2k n2+pn )
Wowczas
a) G(3)=2 b) G(5)=6 c) G(7)=12 d) G(9)=20
11. Podaj sume szeregu:
n 4
= (=1)’ = (-1)"
=—1/98 b =—1/100
2) ,; 99n / ) ,; 99n /
¢) i(_l)n:—l/Sl d) Ooi—1/79

12. Podaj sume szeregu:

> n+48 n~+50
— =10
2) 7;1 \/ n \/n+2
> n+48 n+49
b — =6
) nz::l \/ n \/n+1
> 4 4
) Z \/n+ 8_\/n+ 9 _4
' n n+1
> 48 51
Q) Y \/n+ 22 —o g vaT
= n n+3

13. Podaj kresy zbioru Z(A, B) = {m: m,n €N A 44" = pB" L,
n

W tym zadaniu popetnitem blgd — zaliczam odpowiedzi z tym samym biedem,
co moj.

a) infZ(8,64)=4o0 (btedne: 2), sup Z(8,64) = —oo (bledne: 7/3)
b) infZ(2,4)=2, sup Z(2,4)=3

) infZ(2,16) =4, sup Z(2,16) =6

) infZ(4,16) =+o0 (bledne: 2), sup Z(4,16) = —oo (bledne: 5/2)

o

oW



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu B s lutego 2025 r.

ANALIZA 1 EGZAMIN 6 lutego 2025 r., godz. 11:20-13:20
Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu B s lutego 2025 r.

1. Podaj kres gérny zbioru.

3
a) sup{m:m,nEN A 2 L 3™
n

3

3
c) sup{m:m,nEN A 8T L7
n

2 2
b) sup{m: m,neN A 3" 81" }:2
n
} — \3/ 10g827 :’ \3/ 10g23 +1 punkt
2 2
d) sup {m cm,neN A 9T L 49™ } =+/log949 :’\/log37 +1 punke
n

2. Zapisz w postaci przedzialu dziedzine funkcji f okreslonej podanym
wzorem.

a) f(z)=\/logzlogzlogsz, Dy=[9, co)
b) f(z) = y/logslogslogzw, Dj =8, o0)
¢) f(z)=1/logslogslogsz, Dj=[32, o)
d) f(z)=/logsloglogsz, Dj =81, 00)

3. Dla podanej liczby k podaj taka liczbe naturalng n > k, ze (n) = ( " ) )

k 4k
a) k=111, n=>555 b) k=5, n=25
c) k=4, n=20 d) k=10, n=50
4. Podaj wzér na pochodna funkcji.
d 1 25x*

a) — =—
) d VBrP+1  4.(5x5+1)%4

d 3.4/
b) %arctg (x . \/E) =) B
d sinx
) L incosr =~ gy
dx CcOSX
d or | 7 2e2X 4 75



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu B s lutego 2025 r.

5. Podaj wartos¢ granicy.

dx 2z _

lim— L _9/3 b) lim—————1/2
2 e Y ) Y
¢) lim——=1/2 d) lim-—— =

==01n(1+22) z—01In(1+8x)

6. Niech ) bedzie taka liczba, ze punkt (xy, xx) lezy na prostej stycznej
w punkcie (k, k?) do paraboli o réwnaniu y = 2. Wowczas:

a) r5=25/9 b) xo=4/3

7. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2 3, ...}

speliajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 13,18€¢ A 63 b) 11,16 A 48

¢) 10,15€ A 40 d) 12,17€ A 54

8. Niech ¢ bedzie funkcja odwrotng do funkcji f:R — R zdefiniowanej
wzorem f(r)=12%+5x+3. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢'(45)=1/32 b) ¢(21)=1/17

c) ¢'(9)=1/8 d) ¢(3)=1/5

33
9. Niech f(z)=2'"-¢¥ . Podaj wartoé¢ pochodnej danego rzedu.

a) f"9(0)="760!/20! b) fU46(0)=463!/11!

¢) fU39(0) = 4301/10! d) f1%(0)=199!/3!=199!/6



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu B s lutego 2025 r.

10. Niech

Gp)=lim (F2_y ntd o nEk o, pn
P\ e rnt2  n2nt+d T m2tnt2k n2+pn )
Wowczas
a) G(7)=12 b) G(5)=6 c) G(3)=2 d) G(9)=20
11. Podaj sume szeregu:
—=1/79 b =—1/81
W Y =1/ ) X =Y
n 4
= (=1)° = (=1)"
=—1/98 d =—1/100
0 Y g =1/ ) S e =

n=1

12. Podaj sume szeregu:

g n+48 n+49
n=2
\/n+48 n—+50
= n+2
\/n—|—48 n+49
n—i—l
4 1
0 (\/n-I— 8 \/n+5 ):9+ e
— n+3

4

(]2

||M

10

13. Podaj kresy zbioru Z(A, B) = {m :mneN A A4 = BBR}.
n
W tym zadaniu popetnitem blgd — zaliczam odpowiedzi z tym samym biedem,
co maj.

a) infZ(8,64)=+o0 (btedne: 2), sup Z(8,64) = —oo (bledne: 7/3)
b) infZ(4,16) =+oo (bledne: 2), sup Z(4,16) = —oo (bledne: 5/2)
c) infZ(2,16)=4, sup Z(2,16) =6

d) infZ(2,4)=2, sup Z(2,4)=3



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu Cs lutego 2025 r.

ANALIZA 1 EGZAMIN 6 lutego 2025 r., godz. 11:20-13:20
Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu Cs lutego 2025 r.

1. Podaj kres gérny zbioru.

3

a) sup{m mnEN/\Qm <32 =35
n

v/1Tog 949 ’\/10g37 +1 punks

3
b) sup{m: m,neN A 8m <27 } S log827:’\3/10g23 +1 punkt
n
2
c) sup{m: m,n €N A o’ < 49" }
n

d) Sup{m: m,neN A 3m < 81" }:2
n

2. Zapisz w postaci przedzialu dziedzine funkcji f okreslonej podanym
wzorem.

a) f(z)=\/logrlogslogoz, D= (32, co)
b) f(z) = y/logslogslogsw, D=8, o0)
c) f(z)=1/logslogslogsx, D;=][9, c0)
d) f(x)=1/logslogslogsz, Dj;=[81, c0)

3. Dla podanej liczby k podaj taka liczbe naturalng n > k, ze (n) = ( " ) )

k 4k
a) k=4, n=20 b) k=5 n=25
c) k=111, n=555 d) k=10, n=50
4. Podaj wzér na pochodna funkcji.
) d 1 25x*4
a) — =—
dx 4 5ZL’5+1 4'(5X5—|—1)5/4
b) neoss == ~[—tgx 1 ]
dx COsX
d 3./
c) ——arctglr-vr)=——F——
d 9r | 7 2e2x 4 7x6
d) aln (e +ux ) R



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu Cs lutego 2025 r.

5. Podaj wartos¢ granicy.

49:_1 et —
lim—=2/3 b) lim——=1/2
o) I ven) 2/ ) ATy Y
elﬁx_l 62:):_1
lim————=2 d) lim——=1/2
) xlir(l)ln(1+8x) ) xli%ln(l—i—élx) /

6. Niech ) bedzie taka liczba, ze punkt (xy, xx) lezy na prostej stycznej
w punkcie (k, k?) do paraboli o réwnaniu y = 2. Wowczas:

a) v4=16/7 b) xo=4/3

7. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2 3, ...}

speliajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 10,15 A 40 b) 11,16€ A 48

) 13,18€ A 63 d) 12,17€ A 54

8. Niech ¢ bedzie funkcja odwrotng do funkcji f:R — R zdefiniowanej
wzorem f(z)=12%+5x+3. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) g(45)=1/32 b) ¢(9)=1/8

0 ¢(21)=1/17 Q) ¢3)=1/5
33
9. Niech f(z)=2'"-¢¥ . Podaj wartoé¢ pochodnej danego rzedu.

a) F439(0) = 430!/10! b) f19(0)=199!/3!=199!/6

c) f7%9(0)="760!/20! d) f469(0)=463!/11!



Egzamin czes¢ 11

10. Niech

G(p) = li n—+2 . n+4
= lim
=i\ nttnr2 n2+n+4
Wowczas
a) G(7)=12 b) G(3)=2
11. Podaj sume szeregu:
= ()
=—1/98
2) ;::1 99n /
> 1
c) —=1/79
= 80"
12. Podaj sume szeregu:
> n—+48 n-+49
=6
2) 7;1 \/ \/n—l—l
> n-+48 n—+50
b =10
) nz::l \/ \/n+2
> 48 49
o) Z \/n~|— \/n+ 4
' n+1
> 48 51
QY \/”+ —\/”+ —9+ V17
— n n+3

13. Podaj kresy zbioru Z(A, B) =

Wersja testu Cs lutego 2025 r.

n—+2k n
n24+n+2k " n2+pn)’
c) G(9)=20 d) G(5)=6

{m: m,neN A AAm:BBn}.
n

W tym zadaniu popetnitem blgd — zaliczam odpowiedzi z tym samym bledem,

co moj.
a) infZ(8,64)=4o0 (btedne: 2),
b) infZ(2,16)= sup Z(2,16) =
c) infZ(4,16) =+oo (bledne: 2),

) infZ(2,4)=2, sup Z(2,4)=3

[oW

sup Z(8, 64) =

sup Z(4,16) =

—oo (bledne: 7/3)

—oo (btedne: 5/2)



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu D s lutego 2025 r.

ANALIZA 1 EGZAMIN 6 lutego 2025 r., godz. 11:20-13:20
Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu D s lutego 2025 r.

1. Podaj kres gérny zbioru.
3

3
a) sup{m:m,nEN A 8T L7
n

} - \3/ 10g827 :’ '\3/ 10g23 +1 punkt
2 2
b) sup {m cm,neN A 9T 49" } =+/logg49 :’\/10g37 +1 punke
n

m 2

2
c) sup{:m,nEN A 3T 81 2
n

m

3 3
d) Sup{:m,nEN A 2 L 32 }:\/5
n

2. Zapisz w postaci przedzialu dziedzine funkcji f okreslonej podanym
wzorem.

a) f(z)=1/logrlogslogoz, D= (32, co)
b) f(z) = y/logslogslogar, Dy =19, o0)
¢) f(z)=1/logslogslogsz, Dj=[81,c0)
d) f(x)=/logslogslogsr, D;=I8,0)

3. Dla podanej liczby k podaj taka liczbe naturalng n > k, ze (n) = ( " ) )

k 4k
a) k=111, n=>555 b) k=5, n=25
c) k=10, n=50 d) k=4, n=20
4. Podaj wzér na pochodna funkcji.
o) d 1 25t

dx 4/5$5+1 4'(5X5—|—1)5/4

d 3.4/
b) %arctg (.T . \/E) = m
d e | 7 22X 4 75
c) %ln(e +ax ) = T
d sinx
O Lincosr =~ _ gy )
dx COSX



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu D s lutego 2025 r.

5. Podaj wartos¢ granicy.

2 lim—C Lt 12 b) fim-C L
z=0In(1+2x) s—0In(1+8z)
62x_1 6435_]_
lim————=1/2 d) lim——=2/3
C> xlir(l)ln(l —|—4qj) / ) xli% 1n(1—i—6x) /

6. Niech ) bedzie taka liczba, ze punkt (xy, xx) lezy na prostej stycznej
w punkcie (k, k?) do paraboli o réwnaniu y = 2. Wowczas:

a) v4=16/7 b) x5=25/9

C) 133:9/5 d) l’2:4/3

7. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2 3, ...}
speliajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz

neN

a) 13,18€¢ A 63 b) 11,16€ A 48

c) 12,17€¢ A 54 d) 10,15€ A 40

8. Niech ¢ bedzie funkcja odwrotng do funkcji f:R — R zdefiniowanej
wzorem f(z)=12%+5x+3. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢'(45)=1/32 b) ¢(21)=1/17

c) ¢3)=1/5 d) ¢'(9)=1/8

33
9. Niech f(z)=2'"-¢¥ . Podaj wartoé¢ pochodnej danego rzedu.

a) F439(0) = 430!/10! b) f19(0)=199!/3!=199!/6

c) fU49(0)=463!/11! d) f7%9(0)="760!/20!



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu D s lutego 2025 r.

10. Niech

G(p) = lim n-+2 n n+4 - n+2k P n
Wi b=\ 2 rnre  n2ontd T m2ant2k n?+pn )’
owczas
a) G(3)=2 b) G(9)=20 c) G(5)=6 d) G(7)=12
11. Podaj sume szeregu:
= (=) = 1
a) Y =—1/98 b) > —=1/79
n=1 99" n=1 o
4
= (-1)" = (—1)"
=—1/100 d =—1/81

n=1

12. Podaj sume szeregu:

> n+48 n+49
a) » (\/ ) 4

n=2

>0 1
b) (\/n+ 8 n+50

1 m)
)

n—|—48 n+51
) Z(\/ n+3

0 g(\/nws \/7:;419) 6

13. Podaj kresy zbioru Z(A, B) = {7: :m,n€eN A A4™ = BBH}.
W tym zadaniu popetnitem blgd — zaliczam odpowiedzi z tym samym bledem,
co moj.
a) infZ(8,64)=+oo (bledne: 2), sup Z(8,64) = —oo (bledne: 7/3)
b) 1an(4 16) =400 (bledne: 2), sup Z(4,16) = —oo (bledne: 5/2)
(2,
(2,1

3
Il

+V17

4)=2, sup Z(2,4)=3
6)= sup Z(2,16) =6



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu E ¢ lutego 2025 r.

ANALIZA 1 EGZAMIN 6 lutego 2025 r., godz. 11:20-13:20
Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu E ¢ lutego 2025 r.

1. Podaj kres gérny zbioru.

2

a) sup{m:m,nEN A 3m <81 v =2
n

S 10g82 :’ \3/ 10g23 +1 punkt

b) sup{TZ: mneN A 87 <27n3}

3
c) sup{m: m,n €N A om” < 32"
n

d) Sup{m: m,neN A 9m < 49" }:\/10g949:’\/10g37 +1 punke
n

2. Zapisz w postaci przedzialu dziedzine funkcji f okreslonej podanym
wzorem.

a) f(z)=\/logslogslogoz, Dy=[8, co)
b) f(z) = llogslogilogaz, Dy =[81,00)
c) f(z)=1/logslogslogsx, D;=[9, c0)
d) f(x)=1/logrlogslogsz, Djy=[32, c0)

3. Dla podanej liczby k podaj taka liczbe naturalng n > k, ze (n) = ( " ) )

k 4k
a) k=10, n=50 b) k=5 n=25
¢) k=111, n=555 d) k=4, n=20
4. Podaj wzér na pochodna funkcji.
a) ilncos:c =— sinx :
dz cosx
3-vx
b) CZEarctg (x\/E) = 2(}(;/_;1)
d 1 25x*
) GV TT 4. (55 1)
2x 6
d) ddxln(e%qu ) 2;){1::



Egzamin czes¢ 11 Wersja testu E ¢ lutego 2025 r.

5. Podaj wartos¢ granicy.

29:_1 et —
lim——=1/2 b) lim——1—=1/2
2) xli%ln(l—i—élx) / ) :vli%ln(l—i—Qx) /
¢) lim———=2/3 d) lim-—— =
2—01n(1+62) z—01In(1+8x)

6. Niech ) bedzie taka liczba, ze punkt (xy, xx) lezy na prostej stycznej
w punkcie (k, k?) do paraboli o réwnaniu y = 2. Wowczas:

a) r9=4/3 b) x3=9/5

7. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2 3, ...}

speliajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 12,17€¢ A 54 b) 11,16 A 48

c) 13,18€¢ A 63 d) 10,15 A 40

8. Niech ¢ bedzie funkcja odwrotng do funkcji f:R — R zdefiniowanej
wzorem f(r)=12%+5x+3. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢(9)=1/8 b) ¢(21)=1/17

¢) ¢(45)=1/32 d) ¢(3)=1/5

33
9. Niech f(z)=2'"-¢¥ . Podaj wartoé¢ pochodnej danego rzedu.

a) f499)(0)=463!/11! b) f7%9(0)="760!/20!

¢) fU%)(0)=199!/3! =199!/6 d) f4*(0)=430!/10!
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10. Niech

Glp) = I n+2 n n+4 - n+2k P pn
=1 it —+... .
P\ e rnt 2 n2fn+4 n2+n+2k n?+pn
Wowczas
a) G(b)=6 b) G(3)=2 c) G(7)=12 d) G(9)=20
11. Podaj sume szeregu:
4
< (1) = (~1)"
=—1/81 b =—1/100
2) n; 80" / ) n; 99n /
1 o (_1)3”
—=1/79 d =—1/98
) =1 80" / ) nz::l 99n /
12. Podaj sume szeregu:
> 48 51
2) Z \/n—l— \/n—l— 9. V1T
=1 n+3
> n+48 n—+50
b =10
) nz::l \/ \/n+2
> 48 49
o) Z \/n~|— \/n+ 4
' n+1
> n—+48 n—+49
d — =6
) nzz:l \/ n \/n+1

13. Podaj kresy zbioru Z(A, B) = {m :m,n€eN A A4™ = BBH}.
n

W tym zadaniu popetnitem blgd — zaliczam odpowiedzi z tym samym bledem,
co Mmoj.

a) infZ(2,16)=4, sup Z(2,16) =6

b) infZ(4,16) =+o0 (bledne: 2), sup Z(4,16) = —oo (bledne: 5/2)
c) infZ(8,64) =+oo (bledne: 2), sup Z(8,64) = —oo (bledne: 7/3)
d) infZ(2,4)=2, sup Z(2,4)=3
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ANALIZA 1 EGZAMIN 6 lutego 2025 r., godz. 11:20-13:20
Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.
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1. Podaj kres gérny zbioru.

3
a) sup{m m,neN A o’ < 32"
n

b) sup{TZ: mneN A 87 <27n3}

2
c) sup{m: m,n €N A o’ < 49"
n

Wersja testu F s lutego 2025 r.

V5
S 10g827 :’ \3/ 10g23 +1 punkt

v/1Tog 949 ’\/10g37 +1 punks

d) Sup{m: m,neN A 3m < 81" }:2
n

2. Zapisz w postaci przedzialu dziedzine funkcji f okreslonej podanym

WZzZOrern.

a) f(x)=\/logslogslogsz, D=9, co)
oo)
f(z)=y/logslogslogaz, Dj=[8, c0)

b) f(x)=1/logrlogslogoz, Dy=|[32,
(

c)

d) f(x)=1/logslogslogsz, Dj;=[81, c0)

3. Dla podanej liczby k podaj taka liczbe naturalna n > k, ze (Z) = (5{) .

a) k=10, n=>50
c) k=5, n=25
4. Podaj wzér na pochodna funkcji.

d 3-v/x

a) —arctglrx-Vr|=——"7F7——

) gporets (e V) 2. (x3+1)

b) d 1 25x*
d 451,5_'_1 o 4'(5X5—|—1)5/4
d sinx

) L incosr =~ gy
dx CcOSX
d 0r | 7 2e2X 4 75

d) aln (e +x ) R

b) k=4, n=20
d) k=111, n=>555
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5. Podaj wartos¢ granicy.

49:_1 et —
lim—=2/3 b) lim——=1/2
o) I ven) 2/ ) ATy Y
elﬁx_l 62:):_1
lim————=2 d) lim——=1/2
) xlir(l)ln(1+8x) ) xli%ln(l—i—élx) /

6. Niech ) bedzie taka liczba, ze punkt (xy, xx) lezy na prostej stycznej
w punkcie (k, k?) do paraboli o réwnaniu y = 2. Wowczas:

a) r5=25/9 b) z4=16/7

C) 132:4/3 d) l’3:9/5
7. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2 3, ...}

speliajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 12,17€ A 54 b) 10,15€ A 40

¢) 11,16c A 48 d) 13,18 A 63

8. Niech ¢ bedzie funkcja odwrotng do funkcji f:R — R zdefiniowanej
wzorem f(z)=12%+5x+3. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢(21)=1/17 b) ¢'(45)=1/32

c) ¢'(9)=1/8 d) ¢(3)=1/5

33
9. Niech f(z)=2'"-¢¥ . Podaj wartoé¢ pochodnej danego rzedu.

a) f*39(0)=430!/10! b) fU463(0)=463!/11!

¢) f79(0) =760!/20! d) f1%(0)=199!/3!=199!/6
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10. Niech

G(p) = lim n+2 n n+4 - n+2k . pn
P\ e rnt2  n2ant+d T m2tnt2k n2+pn )
Wowcezas
a) G(7)=12 b) G(3)=2 c) G(9)=20 d) G(5)=6
11. Podaj sume szeregu:
) > =1/ w3 C0T e
= 80" — 99"
= (—1)" < (—1yn
=—1/81 d =—1/100

n=1 n=1

12. Podaj sume szeregu:

) g(\/n—l—% ¢21531
b) (
. ;:1(\/”;48_\/7:;520

> 4 4
I (I
n=2
13. Podaj kresy zbioru Z(A, B) = {m: m,n €N A 44" :BBH}.
n

W tym zadaniu popetnitem blgd — zaliczam odpowiedzi z tym samym bledem,
co Mmoj.

a) infZ(4,16) =+o0 (btedne: 2), sup Z(4,16) = —oo (bledne: 5/2)
b) infZ(8,64) =+oo (bledne: 2), sup Z(8,64) = —oo (bledne: 7/3)
c) infZ(2,16)=4, sup Z(2,16) =6

d) infZ(2,4)=2, sup Z(2,4)=3



