Egzamin AM-1 czes¢ 1, 17.022025, godz. 9:00-11:00

Zadanie 1 (10 punktéw)
Udowodnij, ze dla kazdej liczby catkowitej dodatniej n zachodzi nieréwnos¢
21025 n < 2n+21035 .

Zadanie 2 (10 punktéw)
Wyznacz punkt, w ktérym funkcja f zdefiniowana wzorem

r  9-ln(4z%+1)
flz)= 0 s +arctg (2x)

osiaga najwieksza warto$¢ na przedziale [4, 5].

Zadanie 3 (10 punktéw)

Udowodnij, ze liczba log,g, 70 jest niewymierna.

Zadanie 4 (10 punktéw)
Wyznacz (wraz z pelnym uzasadnieniem) kresy zbioru

{Vn2+12n+35—n: nEN} .

Zadanie O (10 punktéw)
Niech funkcja f: (0, +00) — R bedzie okreslona wzorem

f(x)=9Inz— V.
Rozstrzygnij, ktora z liczb jest wieksza:
F(10*=2)+ f(10™)  czy  2-f(10%°—1) ?

Powyzsze liczby ~ 628,93063347785644624649692368637111473639653590635827137199804 réznig sie na 60-tym miejscu po przecinku.

Zadanie © (10 punktow)

Dana jest funkcja f:R — R okreslona wzorem
fla) = V265 1666 .

Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nieréwnosé

[f(@) = fl<le—yl.



