Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu A 23 czerwea 2025 1.

ANALIZA 2 23 czerwca 2025 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 13, 14 i 15 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu A 23 czerwea 2025 1.

1. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

T a3 a2 Ty g3

) o= dz, (8/3,3) b) /\/de, (10/3, 4)
[ 2 4at T oS40

¢) \/m , (4,5) 0/\/m x, (14/3,6)

2 Podaj wartosé¢ catki oznaczone;j.

30
400
)/\/4Ox—x2dx:3ﬂ-—|—50\/§ /\/40:5 2 g — 2007 5 +50V3
0

200
)/\/40x :EQd:E—?)Tr—E') 0v3 )/\/40x—:p2dx:100ﬂ'

3. Podaj w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedziatow zbior
wszystkich wartoséci parametru p, dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

a) i M, (-v2.-1]u[1,v2)

n=1 \/ﬁ
= (2p*=7)"

2
1 n

C)

; [-2,-v3|u[v3,2]

e}

b) Y (2102 — 1)n, (—=1,0)U(0,1)

n=1

_)”

PodaJ wartos¢ catki oznaczonej, gdzie [] oznacza czes¢ catkowita.

a) {lein2 x} de=3m/2

io\:‘

3

c) [4sin2x} de=m/4

o

5. Podaj warto$¢ granicy.

4/{:

) Jim > s
4k

c) nhrgloz +n—62/3

4 Jlim, >

w/4

b) /[4Sin2x} de=m/12
0
w/2

d) /[4Sin2x} de=3m/4

6n

4k
lim Z +n
"Hook on+1

Lin 4k+n 65-v/5

k=n+1 3

—49/3




Egzamin (cze$é¢ 1II)

6. Podaj wartos¢ granicy.
10n 4 . \/5
a) lim >
e, SV 3kn+2n2 3
2-4/2
¢) lim > = V2
n=o0 Tomar Vokn4-2n?2 3

7. Podaj warto$¢ granicy.

16n 1

g% 1
a) lim =6
ne S VkEn
27n 1
c) lim ——==06
) n—00 :Z 3 k2n
8. Podaj sume szeregu.

> (VnFi- "¥nT3) =3

0 3 (Var2o— "¥nrd) =

n=1

Wersja testu A 23 czerwea 2025 1.

16n
lim —2.2
”ﬁook ;H V3kn+2n?

6n 1

2:-v5
d) lim Y = V5
n—oo, £ V3kn4-2n?2 3

64n 1
lim =9
nﬁook%l A /k n
8n 1
d) lim > w—=3
ey umr)

) S (Vari- "WaEE) =

d) i(\"/nJr —n+\1/n—+3):2

n=1

9. Podaj promien zbieznosci szeregu potegowego.

(3n)!- 3" e 0o p2n  4.2m 9
a ——, R=- b R=—
) 25 5 = c
0 (271)' . I2n e 00 n3n . m?m 3
¢ ——F, R=-— d - R=-—
) nz::l n2n 2 ) nz::l (3n)! e
10. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowang wzorem
2 3
f(x)=e" +et
Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
60! 60! 62!
60)(0) = — + — b 62)(0) = —
a) FO)=25+ 20 ) £ =17,
63!
c) f(0)=0 d) f(0) T



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu A 23 czerwea 2025 1.

11. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w, ze
2-arctg(n)+arctgw =1 .

a) n=2, w=4/3 b) n=3, w=3/4
c) n=4, w=8/15 d) n=5, w=5/12

12. Niech fn(x)zzw oraz C(m,n) /fm fn(x) dz. Wow-
k=1 T
czas:

a) C(8,10)=9m/71 b) C(7,10) =97 /61
¢) C(5,8)=9m/31 d) C(4,5)=97/11

13. Niech f,(x Z coskz oraz C(m,n) /fm
k=n-+1

(x) dz. Wowezas:

a) C(33,50) =167 b) C(22,40)=
c) C(44,80)=8m d) C(44,50) =387

14. Podaj wartos¢ catki niewtasciwej.

T dx _1112 L T dr _ln2
a) 1/x22+x_21 ) 1/I6+:)3_5
s dx In2 > dx In2
) 1/x10+x:9 d) 1/3515+$:14

Z
(2n 1)k
15. Niech R(k)=""%——. Podaj w postaci liczby naturalne;:

a) R(4)=15 b) R(6)=63 ¢) R(5)=31 d) R(T)=127



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu B 23 czerwea 2025 r.

ANALIZA 2 23 czerwca 2025 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 13, 14 i 15 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu B 23 czerwea 2025 r.

1. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

7 x® + 7 ot 2?
a) \/m , (4,5) b) /\/mdxa (10/3, 4)
7 23+ 22 7 28+
) [ Gy e (8/3,3) Q) [ e, (14/3,6)
0

2 Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.
2
2007
) /V4O$—x2dx:1007r b) /\/403: xQd:c—T—SO\/_
0

Vi 4007 7 1007
) /\/4O$—x2dx:3+50\/§ d) /\/4Ox—x2d:ﬂ:3~l—50\/§

3. Podaj w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzialéw zbior
wszystkich wartosci parametru p, dla ktérych podany szereg jest zbiezny.

0 SO emss b S )
c) §:<2p2—1>n, (—=1,0)U(0,1) d) i@pi;@"’ (—v3,-v2]u[v2,v3)

4. Podaj warto$¢ catki oznaczonej, gdzie |.] oznacza czesé catkowita.
w/2

a) /{4sin2x} dx=3m/2 b) / [4sin2x} de=3m/4
0 0
w/3 w/4
c) / [4sin2x} de=m/4 d) / [4Sin2:c} de=m/12
0 0
5. Podaj wartos¢ granicy.
<[4k 65-/5 o 4k
a) lim > —|—n V5 lim ) J—49/3
Ry 3 n_’ook 2n+1
4k 4k
c) nlgxoloz +”_62/3 JH&Z +"_13/3



Egzamin (cze$é¢ 1II)

6. Podaj wartos¢ granicy.
16n 2 . \/5
a) lim )
o Tomal V 3kn+2n2 3
10n 4 . \/5
c) lim Z
no0, o1 V3kn + 2 3

7. Podaj warto$¢ granicy.

8n 1

a) lim =
) n—»ook;H ‘3/]{:2”

64n 1
c) lim =
nﬂook:§+l ,3/ an
8. Podaj sume szeregu.

S (Ynr2— "t =

c) i(\/ﬁ— "Vn+2) =1

n=1

Wersja testu B 23 czerwea 2025 r.

16n
lim —2.2
”ﬁook ;H V3kn+2n?

6n 1

2:-v5
d) lim ) = V5
n—oo, £ V3kn4-2n?2 3

2Tn 1
lim
D 2
642" 1
d) lim =
ni}ook::n—i—l 3 ]{7277,

S (Vati-"¥nT3) =3

d) i(\"/nJr —n+\1/n—+3):2

n=1

9. Podaj promien zbieznosci szeregu potegowego.

(3n)!- 3" e > 3. g3n 3
a ——F, R=- b R=—
) 25 5 = c
0 (271)' . I2n e 00 n2n . m2n 2
¢ ——F—, R=- d , R=-
e 2 DX e
10. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowang wzorem
2 3
f(x)=e" +et
Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
63! 62!
a) f63)(0)= T b) £©62(0) 310
60! 60!
c) fOV(0)=0 d) fO(0)=



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu B 23 czerwea 2025 r.

11. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w, ze
2-arctg(n)+arctgw =1 .

a) n=4, w=8/15 b) n=3, w=3/4
c) n=2, w=4/3 d) n=5, w=5/12
12. Niech fn(x)zzw oraz C(m,n) /fm fn(x) dz. Wow-
k=1 T
czas:
a) C(4,5)=9w/11 b) C(5,8)=97/31
) C(8,10)=9x/71 d) C(7,10)=9x/61
13. Niech f,(x Z coskz oraz C(m,n) / fm(z (x) dz. Wowezas:
k=n+1
a) C(44,80) =8 b) C(33,50)=16m
c) C(22,40)=4r d) C(44,50)=38n

14. Podaj wartos¢ catki niewtasciwej.

T dx B In2 b) 7 dz B In2

2) 1/x22+x_21 / B4z 14
T dx In2 T dx In2
_In2 g [l 2

°) 1/x10+x 9 ) / *°+zr 5

Z (2n 1)k
15. Niech R(k)=""%——. Podaj w postaci liczby naturalne;:

a) R(7)=127 b) R(6)=63 c) R(5)=31 d) R(4)=15



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu C 23 czerwea 2025 1.

ANALIZA 2 23 czerwca 2025 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 13, 14 i 15 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu C 23 czerwea 2025 1.

1. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-

tru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

z’ +at s
) ‘/$3p+172p (4 5) b) \/m .T (8/3 3)
[ Ca+ad Toat4ad

2 Podaj wartosé¢ catki oznaczone;j.

3
400 200
) [V == 377+50\/§ b) /\/403: xQd:z:—?)Tr —50V3
0

20 20
100
) [Vibr—a?de=100m Q) [Vior—2? dx:;—|—50\/§

3. Podaj w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzialéw zbior
wszystkich wartosci parametru p, dla ktérych podany szereg jest zbiezny.

a) i(2p2_1)n, (-1,0)u(0,1) b) i@pi/_ﬁ?’)n’ (-v2,-1]u[1,v2)
o Y amay @) S (s

4. Podaj warto$¢ calki oznaczonej, gdzie |.] oznacza czesé catkowita.
w/3

a) /{4sin2x} dx=3m/2 b) / [4sin2x} de=m/4
0 0
w/2 w/4
c) / [4sin2x} de=3m/4 d) / [4Sin2:c} de=m/12
0 0
5. Podaj warto$¢ granicy.
4k 4k
) JLIEOZ +”_62/3 JE&Z J_13/3
11n 4k 65-v5 6n 4k
¢) lim > +n V5 d) lim ) +n_49/3
nﬂook n+1 3 ni}ook:?n+1



Egzamin (cze$é¢ 1II)

6. Podaj wartos¢ granicy.
16n 2 . \/5
a) lim )

o Tomal V 3kn+2n2 3
2.5
¢) lim Y = V5

n—oo, S V3kn+2n? 3

7. Podaj warto$¢ granicy.

6n 1

642% 1
a) lim =6
ne S Vi
8n 1
c) lim =3
) n—00 :Z 3 k2n
8. Podaj sume szeregu.

i(W— "Vn+2) =1

0 3 (Var2o— "¥nrd) =

n=1

Wersja testu C 23 czerwea 2025 1.

10n 4 V2
lim Z
”ﬁ‘x’k o1V 3kn+ 2n2 3

16n
lim =242
”—“’Ok %}H vV 3kn+2n?

2Tn 1
lim
Dl 2 T
642" 1
d) lim ——=
nee, £ VP

S (Vati-"¥n¥3) =3

d) i(\"/nJr —"+\1/n+3):2

n=1

9. Podaj promien zbieznosci szeregu potegowego.

(3n)!- 3" e

a) ; e R= 3
00 n3n . x3n 3
LA » B
c) nz::l (3n)! e

> (2n)!- 2"

R:

00 21 m2n

VX G R

n=1

OIN N|O

10. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowang wzorem

/()

2
—el 4e?

Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

a) fO(0)=0



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu C 23 czerwea 2025 1.

11. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w, ze
2-arctg(n)+arctgw =1 .

a) n=4, w=8/15 b) n=2, w=4/3
c) n=5, w=5/12 d) n=3, w=3/4
12. Niech fn(x):igk:;km oraz C(m,n) /fm fn(x) dz. Wow-
czas: =
a) C(8,10)=9w/71 b) C(5,8)=97/31
¢) C(4,5)=9n/11 d) C(7,10)=9x/61
13. Niech f,(x Z coskz oraz C(m,n) / fm(z (x) dz. Wowezas:
k=n+1
a) C(22,40)=4m b) C(33,50)=16m
c) C(44,80)=8n d) C(44,50)=38n

14. Podaj wartos¢ catki niewtasciwej.

T dx _ln2 7
2) 1/x22+x_21 1/x10—|—x

T dx In2 T da

_In2 g [l 2
© 1/x15+x 14 ) | 25+a
Z (2n 1)k

15. Niech R(k)=""%——. Podaj w postaci liczby naturalne;:

a) R(5)=31 b) R(4)=15 c) R(7)=127 d) R(6)=63



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu D 23 czerwea 2025 1.

ANALIZA 2 23 czerwca 2025 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 13, 14 i 15 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu D 23 czerwea 2025 1.

1. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

Y ¥ 2%

2 Podaj wartos¢ catki oznaczone;j.

3 20
400
) /\/4Ox—x2dx:3ﬂ-+50\/§ b) /\/40x—x2da::1007r
0 0

Toa? + 22 T oab +2°

a) | Vo dz, (8/3,3) b) | Vo dz, (14/3,6)
i ot a3 7 2+t

‘) dz, (10/3,4) S veer

20
100 200
) /\/4O$—x2dx:3ﬂ-+50\/§ d) /\/4095 :L’de—;—E»O\/_

3. Podaj w postaci przedziatu lub uporzqdkowanej sumy przedzialéw zbior
wszystkich wartosci parametru p, dla ktérych podany szereg jest zbiezny.

0 S s D= R e
c) 503(2]92;5)”7 (-3, -v2]u[v2,v3) d) i(2p2—1)n, (-1,0)u(0,1)

n=1 n=1
4. Podaj warto$¢ calki oznaczonej, gdzie |.] oznacza czesé catkowita.
w/2

a) /{4sin2x} dex=3m/2 b) / [4sin2x} de=3m/4
0 0
/4 /3
c) / [4sin2x} de=m/12 d) / [4sin2:c} dr=m/4
0 0
5. Podaj warto$¢ granicy.
4k 4k
) JLIEOZ +”_62/3 JE&Z J_13/3
6n 4k 11n Ak 65-+v5
¢) lim Y +n_49/3 lim +n V5
nﬂook 2n+1 nﬂook n+1 3



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu D 23 czerwea 2025 1.

6. Podaj wartos¢ granicy.

10n 4. V2 2-\/5
a) lim Z lim Z
neoo, o \/3kn+ o2 3 ’Hook St \/Bkn—i— on2 3

16n \/_ 16n 1 2. \/5
c) lim =2-12 d) lim =
n—oo, %}H V 3kn—|—2n2 ) "—’Ook%ﬂ vV 3kn+2n? 3

7. Podaj warto$¢ granicy.

64n
1
a) lim Z =6 lim Z =3
[y ) Yk n_mk 1 Vk n
64n 1 2Tn 1
¢) lim Y ——=9 d) lim > -—=6
noe, S Vkn ey )

8. Podaj sume szeregu.

S (VnFa- "¥ntd) =3 b) > (Vari- "Yn+3) =3

c) Z(\/nJr - +\1/n+3):2 d) Z(\/nJr — "+ ):1
n=1 n=1
9. Podaj promien zbieznosci szeregu potegowego.

(3n)!- 3 e > p3n. g3n 3
a ———, R=- b , R=-—
) n;l n3n 3 ) ; (3n)! e
0O p2n . g2n 2 > (2n)!-z*n e
c —, R=- d ——F—, R=-—
) 712::1 (2n)! e ) nz::l n2n 2
10. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowang wzorem
2 3
flx)=e +et
Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
60! 60!
6D (0)=0 b (60) (0
2) () ) SO0 = o
62! 63!
(62) d (63) _
) [0 =t ) 100 =



Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu D 23 czerwea 2025 1.

11. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w, ze
2-arctg(n)+arctgw =1 .

a) n=2, w=4/3 b) n=5 w=5/12
c) n=3, w=3/4 d) n=4, w=8/15
12. Niech fn(x):igk:;km oraz C(m,n) /fm fn(x) dz. Wow-
czas: =
a) C(8,10)=9w/71 b) C(4,5)=9xw/11
¢) CO(7,10) =97 /61 d) CO(5,8)=97/31
13. Niech f,(x Z coskz oraz C(m,n) / fm(z (x) dz. Wowezas:
k=n-+1
a) C(44,80) =8 b) C(33,50) =167
¢) C(44,50) = 387 d) C(22,40) =4

14. Podaj wartos¢ catki niewtasciwej.

T dx B In2 b) 7 dz B In2
2) 1/x22+x_21 / B4z 14
T dx In2 ¥ dx In2
°) 1/x6+x 5 ) / z0+z 9
Z (2n 1)k
15. Niech R(k)=""%——. Podaj w postaci liczby naturalne;:
a) R(5)=31 b) R(4)=15 c) R(6)=63 d) R(7)=127



