Egzamin AM-1 czes¢ 1, 5022026, godz. 9:00-11:00

Zadanie 1 (10 punktéw)
Udowodnij, ze dla kazdej liczby catkowitej dodatniej n zachodzi nieréwnosé

64" (2”) > 27" (4”) .
n n

Zadanie 2 (10 punktéw)

5v2
Udowodnij, ze liczba log(z 1) (\7/—) jest niewymierna.

Zadanie 3 (10 punktéw)

Jakie najwieksze pole moze mie¢ prostokat jak na rysunku
obok? Jeden wierzchotek to (0, 0), a przeciwlegly wierzchotek
lezy na fragmencie elipsy o réwnaniu % +4y? =4 odpowiadajg-
cym z,y > 0.

Zadanie 4 (10 punktéow)
Dana jest funkcja f: (666, o) — R okreslona wzorem
f(z)= "V/x%6 —666 .

Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych z, y > 666 zachodzi nierownosé

[f (@)= fW) =]z —y|.

Zadanie D (10 punktow)

Oblicz sume szeregu
1

2 on=3)(10n 57

n=1

Zadanie © (10 punktéw)
Niech funkcja f: (0, +00) — R bedzie okreslona wzorem

flx)=vz—Inz.

Rozstrzygnij, ktora z liczb jest wieksza:

1
f(17)~1,2899 czy f(16)+ﬁz1,2899 ?



Zadanie 7 (DODATKOWE za 10 punktéw z mnoznikiem ustalonym po egzaminie)
Podaj przyktad takiej funkcji f:R — R, ze dla kazdego x € R zachodza warunki

fle)#z  oraz  f(f(f(2))) =2z

Uzasadnij poprawno$¢ podanego przyktadu.



