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g € )

ANALIZA 1 5 lutego 2026 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 13, 14 i 15 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.
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1. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spelniajaca réwnanie

c) k=11, n=................. d) k=14, n=.................

2. Podaj wartos¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a)J&&(@nm+kﬂhﬂﬁ>: .................. dla k= oo
b) T}Lrgo<\5/ n30+kznk’—n6> T dlak=..................
c) lim (\3/ n30 + knk —n10> e T dlak=..................
d) gg(wn%+mw—nw)_ .................. dla k= oo

3. Podaj kresy zbioréw.

a) sup {Vn2+3n+2-n:neNf= . ...
b) inf{Vn2+3n+2—n:neNf= ...
¢) sup {Vn?+3n+3-n:neNf= ...
d) inf{vVr?+3n+3-n:neNj= ...

4. Podaj warto$¢ granicy.
n2 5n kn2
a) lim ) e—=........ b) lim _— ...
n—»ook gn:-i-l ‘3/8n12_|_ ) n—>ook§n:+1 *3/8’)112—|—k’

2 2

¢) lim » ————=........ lm Y ——=........
n—>ook §+1 ,3/8n12+ n—»ook gn:—i—l ‘3/8n12_{_
5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2,3, ...}

spelniajacych warunki Vv (n€ A= (n+5) € A) oraz
neN

a) 4,5,6,78€A .............. b) 6,7,8,9,10€A ...,
¢) 5,6,7,89€A ... d) 7,8,9,10,11€ A ..............
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6. Niech f,(z)=+/z". Podaj wzér na pochodna trzeciego rzedu.

a) fi'(x)= ... ... b) f'"z)= ... ...l

) fI(L)= o A) @) =

7. Niech ay i by beda takimi liczbami, ze prosta o rownaniu y = agx + by,
jest styczna w punkcie (k, k*) do krzywej o réwnaniu y = x?. Wéowcezas:

9. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
f(x) :ln<1+$5) —|—ln(1—|—m4> .
Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkeji f: [0, 00) — R zdefiniowa-
nej wzorem f(z)=x-y/r++/x+1. Podaj wartos¢ pochodnej.
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11. Podaj sume szeregu:

0 ( 1)n6 oo (_1)6" B

a) RZ:I G T b) nz::l Gn e
oo (. n5 > (1 "

oS- D DL I
n=1 n=1
12. Podaj sume szeregu:
00 1 2n 1 2n+2

a) ;((1‘1'”) —<1+n+1> )Z ..................................
[e%s) 1 2n+1 1 2n+3

b) n:1<(1+n) —<1+n+1) ): ................................
0 1 2n-+2 1 2n+4

C) n;l<<1+n) _< +n_{_1) )Z ................................
(o) 1 2n+3 1 2n+5

0 5 () (1))
13. Niech f(z)=In(1+z+2?%). Wowczas:

a) fOV0)= ................... b) fEO0)= ...

c) fON0)=.................... d) fO20)=....................
14. Niech f(z)=In(1+z+2z*+2?). Wowczas:

a) f790)= ... b) fEO0)= ...

c) fOUO)=.................... d) fOY0)=....................

15. Podaj taka wartos¢ rzeczywista dodatnia parametru p, aby podana
granica byta dodatnia i skonczona.
2 4

n anI n kn21
li —_— = ... b) i —_— = ...
a) "E%O];::l (np+k)p’ p ) nLIgokgl (np+k)p7 p
3 5
n kn21 n anl
li —_— = ... d) L —_— = ...
C) nljglokgl (np+k)p7 p ) ni%kgl (np+k)pa P



