Egzamin AM-1 czes¢ 1, 16.022026, godz. 9:00-11:00

Zadanie 1 (10 punktéw)

Udowodnij, ze dla kazdej liczby catkowitej dodatniej n zachodzi nieréwnosé

500n < 2" +4000.

Zadanie 2 (10 punktéw)
4

Udowodnij, ze liczba log o /a7 () jest niewymierna.

Zadanie 3 (10 punktéow)

Jakie najwigksze pole moze mie¢ trojkat jak na rysunku obok? Dwa
wierzchotki to (0,0) i (1, 1), a trzeci wierzcholek lezy na fragmencie krzywej
o réwnaniu y = z° odpowiadajacym z € (0, 1).

Wskazowka: Mozna bez dowodu skorzysta¢ ze wzoru na pole trojkata

—b
o wierzchotkach (0, 0), (1, 1) i (a, b): POLE= |(12|.

Zadanie 4 (10 punktéw)
Dana jest funkcja f: (2, co) — R okreslona wzorem
flz)= Va6 —63.
Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych z, y > 2 zachodza nieréwnosci
[z =yl <[f(z) = fly)| <32-]z—y|.

Zadanie O (10 punktéw)

Oblicz sume szeregu
1

(10n—9)(10n+1) -

>

n=1

Zadanie © (10 punktéw, a moze wiecej)
Udowodnij, ze dla kazdej liczby rzeczywistej x € (1, 81) zachodza nierownosci
x + 39 PP i x +48

Zadanie { (ZADANIE DODATKOWE)

Wskaz odpowiednig liczbe naturalng n i udowodnij dla niej nieréwnosci

75
215n < n? < 216n .



