Egzamin (cze$é¢ 1II) Wersja testu A 16 lutego 2026 .

ANALIZA 1 16 Tutego 2026 r., godz. 11:20-13:20

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski
W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadanie 13 to zadanie dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.
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1. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spelniajaca réwnanie

H()=0)

a) k=6, n=69 b) k=7, n=179

¢c) k=10, n=109 d) k=20, n=209
2. Niech G(a, b):sup{am;n_:[m2 mnEN} Wtedy:

a) G(12,75)=1/60 b) G(12,27)=1/36

¢) G(3,75)=1/30 d) G(3,27)=1/18

3. Podaj kres dolny zbioru.

a) inf{2?+122: z € (~10,10)} = —36
b) inf{2”+10z: z € (~10,10)} = —25
c) inf{m2+12y: x,y € (—10, 10)} =—120

d) inf{a”+10y: z,y € (10, 10)} = —100

4. Podaj wartos¢ granicy.

an kn6 6
a) lim —_— =1 lim
) nﬂookngrl \ /36n16 + k naook %1 \ /36n16 _|_
8n k??’LG 5n knﬁ
c) lim ——=5 d) lim — =

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2,3, ...}

spetniajacych warunki vV (n€ A= (n+3) € A) oraz
neN

a) 3,5,7€A 6 b) 579¢A 18
¢) 4,68cA 12 d) 6,8,10cA 24
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6. Niech f(z)=2%—2z. Podaj przeciwobrazy przedzialéw otwartych.
a) f7(0,3)]=(=1,00U(2,3) b) f7(3,8)]=(=2, —1)U(3, 4)

o) f(=1,15)]=(=3,1)U(1,5) d) f'[(24,48)]=(—6, —4)U(6, 8)

7. Niech f,(z) = V2. Podaj wzér na pochodng trzeciego rzedu.

10 8
1 _ " _
a) 5 (I’) - 27X4/3 b) 4 (I) 27X5/3
8 10
" _ " —
C) 2 (.fl') - 27X7/3 d) 1 (.T) 27X8/3

8. Niech f(x)=sin(2x). Podaj wzér na pochodna danego rzedu.
a) f202)(z)=22025.cos(2x) b) f2029)(z) = 22024 . gin(2x)

¢) fR020)(z) = —22027. cos(2x) d) f2020)(3) = —22026 . gipn(2x)

9. Niech a; i by beda takimi liczbami, ze prosta o réwnaniu y = agx + by
jest styczna w punkcie (k, k%) do krzywej o réwnaniu y = z®. Wéwczas:

a) G_QZ]_Z b_2:16 b) CL1:3 b1:—2

C) (12:12 b2:—16 d) a,1:3 b,1:2

10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f: [0, oc0) — R zdefiniowa-
nej wzorem f(z)= Va2 + ¥z +1. Podaj wartosé¢ pochodnej.

a) ¢'(3)=1 b) ¢(13)=27/7

) ¢(7)=12/5 d) ¢'(31)=75/11
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11. Podaj sume szeregu:

oo (_1)7’L2025 00 (_1)2026n
—=—-1/11 b =1/9
2) n; 107 / ) n; 10" /
2026 n
© (_1 n > (1 2025
c) 2(1)01:—1/11 d) 2(1)071:—1/9
n=1 n=1

12. Podaj sume szeregu:

00 1 3n 1 3n+3 3
1+-) —(1+—— —8—
2) 7;(( +n> ( +n—l—l) ) ©
o) 1 3n+1 1 3n+4 3
b 1+- — (14— —16—
) ;(( +n> < +n—|—1> ) ©
o] 1 3n+2 1 3n+5
c) ((1+) —<1+) >:32—e3
n n+1

o) 1 3n+3 1 3n+6 3
1+- —(1+— — 64—
9 Z(( +n> < +n—l—l) ) Gd—e

n=1

13. Dla podanej liczby A podaj przyktad liczby rzeczywistej dodatniej
x # 1, dla ktérej liczba log, (x4 A) jest liczba wymierna niecatkowita. W po-
danych przyktadach liczbe x nalezy wyrazi¢ wzorem, w ktérym mozna uzy-
wac liczb catkowitych, czterech dziatan oraz pierwiastkowania kwadratowego.
W kazdym z przyktadéw podaj takze wartosé w=log, (z+ A).

a) A=120v5, =55, w=7/3
b) A=120v2, r=8v2, w=15/7
¢) A=24V3, =33, w=7/3

d) A=24v2, =82, w=11/7



