Kolokwium 3 Wersja testu A 6 listopada 2025 .

ANALIZA 1 6 listopada 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11 i 12 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 3 Wersja testu A 6 listopada 2025 .

1. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spelniajaca réwnanie

“)=0)

a) k=6, n=34 b) k=7, n=39
c) k=10, n=>54 d) k=20, n=104
2. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spekliajaca réwnanie
n n
3 (k) =2 <k+1 '
a) k=11, n=29 b) k=9, n=24
c) k=7, n=19 d) k=5, n=14

3. Podaj takg liczbe wymierng w, aby dana liczba byta wymierna.
a) logo(18-27")eQ dla w=—-5/9
b) logos(18-16“) € Q dla w=5/4
c) logo4(18-81")eQ dla w=—5/12

d) log24(18-64)eQ dla w=5/6

4. Podaj taka liczbe wymierng w, aby dana liczba byta wymierna.
a) logr2(12-81Y)eQ dlaw=1/12
b) logr2(12-27")eQ dla w=1/9
c) logr2(12-32¥)eQ dla w=—-1/10
d) logr(12-64%) e Q dla w=—1/12
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Kolokwium 3 Wersja testu A 6 listopada 2025 .

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 6,11€¢ A 18 b) 7,12€ A 24

) 8,134 28 d) 9,14€ A4 35

6. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2,3,...}

spetniajacych warunki vV (n€ A= (n+3) € A) oraz
neN

a) 6,7,11c A 24 b) 5,6,10c A 16
c) 4,59¢ A 12 d) 3,48cA 6

7. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) JL@O(\S/n24+knk—n8> —16/3 dla k=16
b) T}Lrglo<\/n24+knk—nl2> —6 dla k=12

c) JL&(\g/n24+knk—n3) =21/8 dla k=21
d) JL@O<\4/H24+knk—n6) —9/2 dla k=18

8. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim nf (\/6 n® + knto —n8) =5 dla k=30

n—o0

b) lim n* (vVn® +knl0 — n24> =T7dla k=14

n—oo

n—oo

¢) lim n* (Vn®+kn0—n'0) =22/3 dla k=22
d) lim n” (\4/ n48 + knto —nlz) =13/2 dla k=26

n—oo
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Kolokwium 3 Wersja testu A 6 listopada 2025 .

14243+...+k+...+an
9. Niech Gla. b) = Ii . Wted
iech G(a, b) W 112434 Akt b Y

a) G(3,2)=9/4 b) G(4,3)=16/9 ¢) G(2,1)=4 d) G(3,1)=9

2 4)+... 2
10. Nicch G(a, b) = lim (n+2)+(n+4)+.. +(n+2k)+.. +an
e 1+2+3+...+k+...+bn
Wtedy

a) G(7,4)=3/2 b) G(5,4)=3/4 ¢) G(5,2)=3 d) G(3,3)=4/9
11. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze

n n
< . = .
Bk <n oraz A (k) (Bk)

a) A=3, B=4, n=11, k=2

d) A=4, B=5 n=19, k=3

12. Dla podanej liczby A podaj przyktad liczby rzeczywistej dodatniej
r#1, dla ktorej liczba log, (z+ A) jest liczba wymierng rézng od —1 i 2.
W podanych przyktadach liczbe x nalezy wyrazi¢ wzorem, w ktéorym mozna

uzywac liczb catkowitych, czterech dziatan oraz pierwiastkowania kwadrato-
wego. W kazdym z przyktadéw podaj takze wartosé w =log,(z+ A).

a) A=8V3, r=+/3, w=5
b) A=V2, z=+2, w=3
¢) A=3V2, =2, w=5
d) A=2V3, z=+3, w=3



Kolokwium 3 Wersja testu B s listopada 2025 .

ANALIZA 1 6 listopada 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11 i 12 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 3 Wersja testu B s listopada 2025 .

1. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spelniajaca réwnanie

“)=0)

a) k=10, n=54 b) k=7, n=39
c) k=6, n=34 d) k=20, n=104
2. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spekliajaca réwnanie
n n
3 (k) =2 <k+1 '
a) k=5 n=14 b) k=7, n=19
c) k=11, n=29 d) k=9, n=24

3. Podaj takg liczbe wymierng w, aby dana liczba bylta wymierna.
a) logo(18-81")eQ dlaw=—5/12
b) logos(18-27") e Q dla w=—5/9
c) log4(18-16") € Q dla w=5/4

d) log24(18-64")eQ dla w=5/6

4. Podaj taka liczbe wymierng w, aby dana liczba byta wymierna.
a) logr2(12-81Y)eQ dlaw=1/12
b) logr2(12-64") e Q dla w=—1/12
c) logr2(12-32¥)eQ dla w=—-1/10

d) logr(12-27)eQ dlaw=1/9



Kolokwium 3 Wersja testu B s listopada 2025 .

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 8,13€¢ A 28 b) 7,12€ A 24

c) 6,11 A 18 d) 9,14€ A4 35

6. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2,3,...}

spetniajacych warunki vV (n€ A= (n+3) € A) oraz
neN

a) 3,48€A 6 b) 4,59€ A 12
¢) 6,7,11cA 24 d) 5,6,10c A 16

7. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) JL@O(\S/n24+knk—n3> =21/8 dla k=21
b) T}Lrgo<\3/n24+knk—n8> —16/3 dla k=16
c) lim (\/7124—1—/{11’“ —n12) =6 dla k=12

n—oo

d) JL@O<\4/H24+knk—n6) —9/2 dla k=18

8. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim nf (\/6 n® + knto —n8) =5 dla k=30

b) T}L%lonk (\4/ n48 4+ knto —n12> =13/2 dla k=26
¢) lim n* (Vn®+kn0—n'0) =22/3 dla k=22
d) lim n* (Va4 knl—n*) =7 dla k=14
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Kolokwium 3 Wersja testu B s listopada 2025 .

14243+...+k+...+an
9. Niech Gla. b) = Ii . Wted
iech G(a, b) W 112434 Akt b Y

a) G(2,1)=4 D) G(4,3)=16/9 ) G(3,2)=9/4 d) G(3,1)=9

2 4)+... 2
10JﬁthmJﬁzhm(n+)+%n+)+ +(n+2k)+ .. +an
e 1+2+3+...+k+...+bn
Wtedy

a) G(3,3)=4/9 b) G(5,2)=3 ¢) G(7,4)=3/2 d) G(5,4)=3/4
11. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze

n n
Bk <n oraz Al(k:):(Bk)‘
a) A=5 B=6, n=29, k=4
b) A=3, B=4, n=11, k=2
c) A=2, B=3, n=5 k=1

d) A=4, B=5 n=19, k=3

12. Dla podanej liczby A podaj przyktad liczby rzeczywistej dodatniej
x#1, dla ktorej liczba log, (z+ A) jest liczba wymierng rézng od —1 i 2.
W podanych przyktadach liczbe x nalezy wyrazi¢ wzorem, w ktéorym mozna
uzywac liczb catkowitych, czterech dziatan oraz pierwiastkowania kwadrato-
wego. W kazdym z przyktadéw podaj takze wartosé w =log,(z+ A).

a) A=8V3, =43, w
b) A=2V3, z=+/3, w

5

3

c) A=3V2, =2, w=5
d) A=V2, z=+2, w=3



Kolokwium 3 Wersja testu Cs listopada 2025 .

ANALIZA 1 6 listopada 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11 i 12 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 3 Wersja testu Cs listopada 2025 .

1. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spelniajaca réwnanie

“)=0)

a) k=10, n=54 b) k=6, n=34
c) k=20, n=104 d) k=7, n=39
2. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spekliajaca réwnanie
n n
3 (k) =2 <k+1 '
a) k=11, n=29 b) k=7, n=19
c) k=5, n=14 d) k=9, n=24

3. Podaj takg liczbe wymierng w, aby dana liczba bylta wymierna.
a) loga(18-16Y)eQ dlaw=>5/4
b) logos(18-27") e Q dla w=—5/9
c) logo4(18-81")eQ dla w=—5/12

d) log24(18-64")eQ dla w=5/6

4. Podaj taka liczbe wymierng w, aby dana liczba byta wymierna.
a) logr2(12-81Y)eQ dlaw=1/12
b) logr2(12-32%)€Q dla w=—1/10
c) logr2(12-64*)eQ dla w=—1/12

d) logr(12-27)eQ dlaw=1/9



Kolokwium 3 Wersja testu Cs listopada 2025 .

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 8,13¢ A 28 b) 6,11€ A 18

¢) 9,14c A 35 d) 7,12€¢ A 24

6. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2,3,...}

spetniajacych warunki vV (n€ A= (n+3) € A) oraz
neN

a) 6,7,11€ A 24 b) 4,59€ A 12

¢) 348cA 6 d) 5,6,10c A 16

7. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim (\/n24+k:nk —n12> =6 dla k=12

b) T}Lrgo<\3/n24+knk—n8> —16/3 dla k=16
c) JL&(\g/n24+knk—n3) =21/8 dla k=21
d) JL@O<\4/H24+knk—n6) —9/2 dla k=18

8. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim nf (\/6 n® + knto —n8) =5 dla k=30

b) T}L%lonk (\3/ n48 + knlo — n16> =22/3 dla k=22
¢) lim n* (Vn®+kn0—n'?) =13/2 dla k =26
d) lim n* (Va4 knl—n*) =7 dla k=14

3



Kolokwium 3 Wersja testu Cs listopada 2025 .

14243+...+k+...+an
9. Niech Gla. b) = Ii . Wted
iech G(a, b) W 112434 Akt b Y

a) G(2,1)=4 D) G(3,2)=9/4 ¢) G(3,1)=9 d) G(4,3)=16/9

2 4)+... 2
10. Nicch G(a, b) = lim (n+2)+(n+4)+.. +(n+2k)+.. +an
e 1+2+3+...+k+...+bn
Wtedy

a) G(7,4)=3/2 b) G(5,2)=3 ¢) G3,3)=4/9 d) G(5,4)=3/4
11. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze

n n
Bk <n oraz Al(k:):(Bk)‘
a) A=2, B=3, n=5 k=1
b) A=3, B=4, n=11, k=2
c) A=5 B=6, n=29, k=4

d) A=4, B=5 n=19, k=3

12. Dla podanej liczby A podaj przyktad liczby rzeczywistej dodatniej
x#1, dla ktorej liczba log, (z+ A) jest liczba wymierna rézng od —1 i 2.
W podanych przyktadach liczbe x nalezy wyrazi¢ wzorem, w ktéorym mozna
uzywac liczb catkowitych, czterech dziatan oraz pierwiastkowania kwadrato-
wego. W kazdym z przyktadéw podaj takze wartosé w =log,(z+ A).

a) A=8V3, =43, w
b) A=3V2, z=+v2, w

5

5

c) A=2V3, z=+3, w=3
d) A=V2, z=+2, w=3



Kolokwium 3 Wersja testu D s listopada 2025 .

ANALIZA 1 6 listopada 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11 i 12 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 3 Wersja testu D s listopada 2025 .

1. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spelniajaca réwnanie

“)=0)

a) k=6, n=34 b) k=20, n=104
c) k=7, n=39 d) k=10, n=>54
2. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spekliajaca réwnanie
n n
3 (k) =2 <k+1 '
a) k=11, n=29 b) k=5 n=14
c) k=9, n=24 d) k=7, n=19

3. Podaj takg liczbe wymierng w, aby dana liczba bylta wymierna.
a) logo(18-81")eQ dlaw=—5/12
b) logos(18-27*) e Q dla w=—5/9
c) log4(18-64")eQ dlaw=5/6

d) log24(18-16")€Q dla w=5/4

4. Podaj taka liczbe wymierng w, aby dana liczba byta wymierna.
a) logr(12-81Y)eQ dlaw=1/12
b) logr2(12-64%) e Q dla w=—1/12
c) logr(12-27")eQ dlaw=1/9
d) logr(12-32%)€Q dla w=—1/10
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Kolokwium 3 Wersja testu D s listopada 2025 .

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 6,11€ A 18 b) 9,14 A 35

¢) 7,126 A 24 d) 8,13cA 28

6. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2,3,...}

spetniajacych warunki vV (n€ A= (n+3) € A) oraz
neN

a) 6,7,11€ A 24 b) 3,4,8€A 6

¢) 5,6,10€ 4 16 d) 4,5,9€ A 12

7. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) JL@O(\S/n24+knk—n3> —21/8 dla k=21
b) T}Lrgo<\3/n24+knk—n8> —16/3 dla k=16
c) 711Lr&<\4/n24+knk—n6) =9/2 dla k=18
d) JL@O(\/nMMnk—nl?) —6 dla k=12

8. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim nf (\/6 n® + knto —n8) =5 dla k=30

b) T}L%lonk (\4/ n48 4+ knto —n12> =13/2 dla k=26
¢) nILHC}Onk (\/ nA8 4 knlo —n24) =7dla k=14
d) lim n* (Vn®+kn10—n'") =22/3 dla k=22

3



Kolokwium 3 Wersja testu D s listopada 2025 .

14243+...+k+...+an
9. Niech Gla. b) = Ii . Wted
iech G(a, b) W 112434 Akt b Y

a) G(3,2)=9/4 b) GB.1)=9 ¢ G43)=16/9 d) G(2,1)=4

2 4)+... 2
10JﬁthmJﬁzhm(n+)+%n+)+ +(n+2k)+ .. +an
e 1+2+3+...+k+...+bn
Wtedy

a) G(7,4)=3/2 b) G(3,3)=4/9 «¢) G(5,4)=3/4 d) G(5,2)=3
11. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze

n n
Bk <n oraz Al(k:):(Bk)‘
a) A=5 B=6, n=29, k=4
b) A=3, B=4, n=11, k=2
¢) A=4, B=5, n=19, k=3

d) A=2, B=3, n=5, k=1

12. Dla podanej liczby A podaj przyktad liczby rzeczywistej dodatniej
r#1, dla ktorej liczba log, (z+ A) jest liczba wymierng rézng od —1 i 2.
W podanych przyktadach liczbe x nalezy wyrazi¢ wzorem, w ktéorym mozna

uzywac liczb catkowitych, czterech dziatan oraz pierwiastkowania kwadrato-
wego. W kazdym z przyktadéw podaj takze wartosé w =log,(z+ A).

a) A=8V3, r=+/3, w=5
b) A=2V3, z=+3, w=3
c) A=V2, z=+2, w=3
d) A=3v2, z=+v2, w=5



Kolokwium 3 Wersja testu E listopada 2025 .

ANALIZA 1 6 listopada 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11 i 12 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 3 Wersja testu E listopada 2025 .

1. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spelniajaca réwnanie

“)=0)

a) k=7, n=39 b) k=6, n=34
c) k=10, n=54 d) k=20, n=104
2. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spekliajaca réwnanie
n n
3 (k) =2 <k+1 '
a) k=7, n=19 b) k=9, n=24
c) k=5, n=14 d) k=11, n=29

3. Podaj takg liczbe wymierng w, aby dana liczba byta wymierna.
a) loge4(18-64¥) e Q dlaw=15/6
b) logos(18-27") € Q dla w=—5/9
c) logo4(18-81")eQ dla w=—5/12

d) log24(18-16")€Q dla w=5/4

4. Podaj taka liczbe wymierng w, aby dana liczba byta wymierna.
a) logr2(12-32*)€eQ dlaw=-1/10
b) logr2(12-64") € Q dla w=—1/12
c) log(12-81")eQ dlaw=1/12

d) logr(12-27)eQ dlaw=1/9



Kolokwium 3 Wersja testu E listopada 2025 .

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 7,12€ A 24 b) 6,11€ A 18

) 8,134 28 d) 9,14€ A4 35

6. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2,3,...}

spetniajacych warunki vV (n€ A= (n+3) € A) oraz
neN

a) 4,59€¢ A 12 b) 5,6,10€ A 16
¢) 3,48€A 6 d) 6,7,11€ A 24

7. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) T}ngo(\4/n24+knk—n6> =9/2 dla k=18
b) T}Lrgo<\3/n24+knk—n8> —16/3 dla k=16
c) JL&(\g/n24+knk—n3) =21/8 dla k=21
d) JL@O(\/nMMnk—nl?) —6 dla k=12

8. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim n®(Vn®+kn®—n'%) =22/3 dla k =22

n—oo

b) T}L%lonk (\4/ n48 4+ knto —n12> =13/2 dla k=26
¢) nILHC}Onk (\6/ nt® 4+ knt0 — ns) =5dla k=30
d) lim n* (Vn#+knl—n?) =7 dla k=14

3
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14243+...+k+...+an
9. Niech G(a.b) = Ii . Wted
iech G(a, b) W 112434 Akt b Y

a) G(4,3)=16/9 b) G(3,2)=9/4 ¢) G(2,1)=4 d) G(3,1)=9

2 4)+... 2
10JﬁthmJﬁzhm(n+)+%n+)+ +(n+2k)+ .. +an
e 1+2+3+...+k+...+bn
Wtedy

a) G(5,2)=3 b) G(5,4)=3/4 ¢) G3,3)=4/9 d) G(7,4)=3/2
11. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze

n n
< . = .
Bk <n oraz A (k) (Bk)

a) A=4, B=5 n=19, k=3
b) A=3, B=4, n=11, k=2
c) A=5 B=6, n=29, k=4

d) A=2, B=3, n=5, k=1

12. Dla podanej liczby A podaj przyktad liczby rzeczywistej dodatniej
x#1, dla ktorej liczba log, (z+ A) jest liczba wymierna rézng od —1 i 2.
W podanych przyktadach liczbe x nalezy wyrazi¢ wzorem, w ktéorym mozna
uzywac liczb catkowitych, czterech dziatan oraz pierwiastkowania kwadrato-
wego. W kazdym z przyktadéw podaj takze wartosé w =log,(z+ A).

a) A=3V2, 2=v2, w
b) A=2V3, z=+/3, w

5

3

c) A=8V3, =43, w=5
d) A=V2, z=+2, w=3
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ANALIZA 1 6 listopada 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11 i 12 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.
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1. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spelniajaca réwnanie

“)=0)

a) k=10, n=54 b) k=6, n=34
c) k=20, n=104 d) k=7, n=39
2. Dla podanej liczby k podaj liczbe naturalng n > k spekliajaca réwnanie
n n
3 (k) =2 <k+1 '
a) k=5 n=14 b) k=11, n=29
c) k=7, n=19 d) k=9, n=24

3. Podaj takg liczbe wymierng w, aby dana liczba bylta wymierna.
a) loge4(18-64¥)cQ dlaw=5/6
b) logos(18-16¥) € Q dla w=5/4
c) logos(18-27")€Q dla w=—5/9

d) logs4(18-81*) € Q dla w=—5/12

4. Podaj taka liczbe wymierng w, aby dana liczba byta wymierna.
a) log72(12-64*)€eQ dlaw=—1/12
b) logr2(12-81") e Q dla w=1/12
c) logr2(12-32¥)eQ dla w=—-1/10

d) logr(12-27)eQ dlaw=1/9
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5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+2) € A) oraz
neN

a) 8,13¢ A 28 b) 6,11€ A 18

¢) 9,14c A 35 d) 7,12€¢ A 24

6. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1,2,3,...}

spetniajacych warunki vV (n€ A= (n+3) € A) oraz
neN

a) 3,48cA 6 b) 6,7,11€¢ A 24

¢) 459€¢A 12 d) 5,6,10c A 16

7. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) T}ngo(\4/n24+knk—n6> =9/2 dla k=18
b) T}Lrglo<\/n24+knk—nl2> —6 dla k=12

c) JL&(\g/n24+knk—n8) =16/3 dla k=16
d) JL@O<\8/H24+knk—n3) —21/8 dla k=21

8. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim nf (\4/ n*®+ knlo— ) =13/2 dla k=26

n—oo

b) T}L%lon% n4+knl®—n ) =5 dla k=30
¢) lim n* (Vn®+kn0—n'0) =22/3 dla k=22
d) lim n* (Va4 knl—n*) =7 dla k=14

3
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14243+...+k+...+an
9. Niech Gla. b) = Ii . Wted
iech G(a, b) W 112434 Akt b Y

a) G(2,1)=4 D) G(3,2)=9/4 ¢) G(3,1)=9 d) G(4,3)=16/9

2 4)+... 2
10. Nicch G(a, b) = lim (n+2)+(n+4)+.. +(n+2k)+.. +an
e 1+2+3+...+k+...+bn
Wtedy

a) G(3,3)=4/9 b) G(7,4)=3/2 ¢) G(5,2)=3 d) G(5,4)=3/4
11. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze

n n
< . = .
Bk <n oraz A (k) (Bk)

a) A=4, B=5, n=19, k=3

b) A=2, B=3, n=5, k=1
¢) A=3, B=4, n=11, k=2
d) A=5, B=6, n=29, k=4

12. Dla podanej liczby A podaj przyktad liczby rzeczywistej dodatniej
r#1, dla ktorej liczba log, (z+ A) jest liczba wymierng rézng od —1 i 2.
W podanych przyktadach liczbe x nalezy wyrazi¢ wzorem, w ktéorym mozna
uzywac liczb catkowitych, czterech dziatan oraz pierwiastkowania kwadrato-
wego. W kazdym z przyktadéw podaj takze wartosé w =log,(z+ A).

a) A=2V3, =3, w
b) A=8V3, z=+3, w
¢) A=3V2, =2, w=5
d) A=V2, z=+2, w=3

3

5



