Kolokwium 5 Wersja testu A 4 grudnia 2025 r.

ANALIZA 1 4 grudnia 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 5 Wersja testu A 4 grudnia 2025 r.

1. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim nk<\/n60+kn13 30) 17/2 dla k=17

n—oo

b) lim n* (\3/ no0+kn'3 — nzo) =9 dla k=27

n—oo

¢) lim n” (\4/ nb0 + knld — n15) 8 dla k=32

n—oo

d) lim n” (\5/ no0 4+ knld — 12) =7 dla k=35

n—oo

2. Podaj wartos¢ granicy.

k
a) lim =8 lim
i S e ) Jim S e

c) lim =4 lim
nﬂook §+1 A /4n4 n—»ook ;1 R /4n4

3. Podaj wartos¢ granicy.
a) lim =5/6 lim =1/2
"% ;:H Y 9”6 ”_mk Zn;i-l \/9”67

c) lim =3/2 lim =7/6
" %;rl \% 9n6 nﬂook: %—l—l \% 9n6

1
4. Niech G(k) =sup {k;?)n s N}. Wtedy:

a) G(77)=1/50 b) G(88)=1/7

¢) G(99)=1/18 d) G(90)=1/9



Kolokwium 5 Wersja testu A 4 grudnia 2025 r.

5. Podaj kres dolny zbioru.

a) inf{x2+2x:x€(—3,3)}:—1
b) inf{x2—|—4x: x € (-3, 3)}:—4
¢) inf{x2+2y: x,yE(—S,S)}:—G

d) inf{a®+4y: z,ye(-3,3)} = —12

6. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.

a) flz)=\/(z—1)1-(z—2)° (z—3)7, D;={1}U{2}U3, c0)

b) f(x)=y/(x—1)*(x—2)5-(x—3)7, D;=(—o0,1U{2} U3, c0)

¢) fla)=y/(z—1)3(z—2)5-(z—3)%, Dy=(—o0,1]U[2, c0)

d) f(z)=y/(z—1)* (x—2)5-(x—3)7, D;=[1,2]U[3, c0)

7. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.
a) f(x)=logslogs|logzz|, Dy=(0,1/7)U(7,00)
b) f(x)=logslogs|logsz|, D;=(0,1/5)U(5, c0)
c) f(z)=logslogslogs|logrz|, Dy=(0,1/49)U (49, co)

d) f(x)=logrlogslogs|logsz|, D;=(0,1/8)U(8, co)
8. Niech f(z)=12%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.

a) f7'[(=30,30)]= (-6, 5) b) f7(0,2)]

c) f(0,30)]=(—6,-1)uU(0,5)  d) f[(2,30)]

(_29 _1) U (09 1)

(_67 _2) U (19 5)



Kolokwium 5 Wersja testu A 4 grudnia 2025 r.

9. Niech f(z)=2%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.

a) f7'(0,2)]=(0,1) b) f7'(0,30)]=(0, 3)

c) f(2,30)]=(1,3) d) f7'(=30,30)] = (-3, 3)

10. Dla podanej wartosci b podaj takie a, aby funkcja f(z) =ax+vbz2+1
byta odwrotna do samej siebie.

a) b=24, a=-5 b) b=16, a=—+17
c) b=15, a=-4 d) v=8, a=-3

11. Niech Z(a, b) = {m: m,n €N A m?+an? <bmn}. Podaj kresy.
n

a) sup Z(8,6)=4 b) infZ(8,6)=2

c) sup Z(15,8)=5 d) infZ(15,8)=3

12. To samo, co w zadaniu poprzednim.
a) sup Z(40, 14) =10 b) infZ(21,10)=3

c) sup Z(21,10)=7 d) infZ(40,14)=4
13. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze
n n
BE<n oraz A- (k; =\ gt)
a) A=3, B=5, n=7, k=1
b) A=7, B=9, n=31, k=3
c) A=5, B=7, n=17, k=2

d) A=9, B=11, n=49, k=4



Kolokwium 5 Wersja testu B 4 grudnia 2025 r.

ANALIZA 1 4 grudnia 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 5 Wersja testu B 4 grudnia 2025 r.

1. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim nk< nb9 4 knld — 15) =8 dla k=32

n—oo

b) lim nf(Vn®+knt —n*) =9 dla k=27

n—oo

c¢) lim n" (\/n60+k:n13 n?’o) =17/2 dla k=17

n—oo

d) lim nk( no0 4+ knld — 12) =7 dla k=35

n—oo

2. Podaj wartos¢ granicy.

a) lim =2 b) lim
2 o 3 o

c) lim =8 lim
nﬂook §+1 . /4n4 nﬂook §+1 \ /4n4

3. Podaj wartos¢ granicy.

a lim =3/2 lim =5/6
tae” %L:-i-l v 9”6 / "_’Ook %;H \/9n6 /

c) lim =1/2 lim =7/6
n%ookzn;'_l \ /9n6 n—»ook gn:—i—l A /9n6

1
4. Niech G(k) =sup {k;?)n ine N}. Wtedy:

a) G(77)=1/50 b) G(90)=1/9

¢) G(99)=1/18 d) G(88)=1/7



Kolokwium 5 Wersja testu B 4 grudnia 2025 r.

5. Podaj kres dolny zbioru.
a) inf{x2+2y Y € (=3, 3)} =—6
b) inf{x2+4x: z e (-3, 3)} =—4
¢) inf{x2+2x: x € (=3, 3)} =-1

d) inf{a®+4y: 2,y (-3,3)} = —12

6. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.

a) f(z)=\/(z—1p-(z—2)° (—3)7, D;=[1,2]U3, c0)

b) f(z)=y/(x—1)* (¢ —2)5-(x—3)%, Dj;=(—o0,1]U[2, co)

¢) fx)=y/(z—1)(z—2)5-(x—3)7, D;={1}U{2}U[3, o0)

d) f(z)=y/(x—1)* (x—2)5-(x—3)7, D;=(—o0,1]U{2}U[3, c0)

7. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.
a) f(z)=logslogslogs|logrz|, D;=(0,1/49)U (49, co)
b) f(x)=logslogs|logrz|, D;=(0,1/7)U(7, c0)
c) f(z)=logslogs|logsx|, D;=(0,1/5)U(5, c0)

d) f(x)=logrlogslogs|logsz|, Djy=(0,1/8)U(8, co)
8. Niech f(z)=2%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.

a) f'(—30,30)]=(—6,5) b) f7(2,30)] = (=6, —2)U(1, 5)

c) f7(0,30)]=(—6, =1)U(0, 5) d) f7'(0,2)]

(_27 _1) U (09 1)



Kolokwium 5 Wersja testu B 4 grudnia 2025 r.

9. Niech f(z)=12%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.
a) [7(2,30)]=(1,3) b) f7(0,30)]= (0, 3)

c) f(0,2)]=(0,1) d) f7H(=30,30)] = (-3, 3)

10. Dla podanej wartosci b podaj takie a, aby funkcja f(z) =ax+vbz2+1
byta odwrotna do samej siebie.

a) b=8, a=-3 b) b=15 a=-—4
c) b=24, a=-5 d) b=16, a=—+17

11. Niech Z(a, b) = {m: m,n €N A m?+an? <bmn}. Podaj kresy.
n

a) sup Z(15,8)=5 b) sup Z(8,6)=4

¢) infZ(8,6)=2 d) infZ(15,8)=3

12. To samo, co w zadaniu poprzednim.
a) sup Z(40,14) =10 b) infZ(40,14)=4

c) supZ(21,10)="7 d) infZ(21,10)=3
13. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze
n n
Bk<n oraz A-<k>_<Bk>'
a) A=9, B=11, n=49, k=4
b) A=7, B=9, n=31, k=3
c) A=5, B=7, n=17, k=2

d) A=3, B=5, n=17, k=1



Kolokwium 5 Wersja testu C 4 grudnia 2025 r.

ANALIZA 1 4 grudnia 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 5 Wersja testu C 4 grudnia 2025 r.

1. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim n* (\/4 nb9 4 knld — 15) =8 dla k=32

n—oo

)=17/2 dla k=17
c¢) lim n" (\5/ nb0 + knl3 —n12) 7 dla k=35

d) lim n” (\3/n60+kn13 — 20) =9 dla k=27

n—oo

2. Podaj wartos¢ granicy.

In k
a) lim ——— =38 b) lim
B 2 Vi X

c) lim =2 lim
nﬂook %1 R /4n4 nﬂook §+1 \ /4n4

3. Podaj wartos¢ granicy.
a) lim =1/2 lim =5/6
n—>ook Xni—l A /9n6 n—>ook %L:—i-l A /9n6

c) lim =3/2 lim =7/6
" %;rl \% 9n6 nﬂook: %—l—l \% 9n6

1
4. Niech G(k) =sup {k;?)n s N}. Wtedy:

a) G(77)=1/50 b) G(99)=1/18

¢) G(90)=1/9 d) G(88)=1/7



Kolokwium 5 Wersja testu C 4 grudnia 2025 r.

5. Podaj kres dolny zbioru.
a) inf{x2+2y Y € (=3, 3)} =—6
b) inf{x2+2x: z e (-3, 3)} =—1
¢) inf{x2+4y: zy € (=3, 3)} =—12

d) inf{x2+4:v: x e (-3, 3)} =—4

6. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.

a) flz)=\/(z—1)1(z—2)° (z—3)7, D;={1}U{2}U3, c0)

b) f(z)=y/(x—1)* (¢ —2)5-(x—3)%, D;=(—o0,1]U[2, co)

¢) fla)=y/(z—1)3(z—2)5-(z—3)", D;=[1,2]U[3, o0)

d) f(z)=y/(z—1)* (x—2)5-(x—3)7, D;=(—o0,1]U{2}U[3, c0)

7. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.
2) f(z) =logalogs[logszl, Dy=(0,1/5)U(5, 00)
b) f(x)=logslogs|logrz|, D;=(0,1/7)U(7, c0)
c) f(z)=logslogslogs|logrz|, Dy=(0,1/49)U (49, co)

d) f(x)=logrlogslogs|logsz|, Dy=(0,1/8)U(8, co)
8. Niech f(z)=12%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.

a) f7'[(=30,30)]=(—6,5) b) f7(0,30)] = (—6, —1)U(0, 5)

c) f7(2,30)]= (-6, -2)U(1, 5) d) f7'(0,2)]

(_27 _1) U (09 1)



Kolokwium 5 Wersja testu C 4 grudnia 2025 r.

9. Niech f(z)=12%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.
a) f7(2,30)]=(1,3) b) f71(0,2)]=(0,1)

C) fﬁl[(_‘go? 30)] = (_3a 3) d) fﬁl{(oa 30)] = <07 3)

10. Dla podanej wartosci b podaj takie a, aby funkcja f(z) =ax+vbz2+1
byta odwrotna do samej siebie.

a) b=24, a=-5 b) b=15 a=-—4
c) b=8, a=-3 d) b=16, a=—+17

11. Niech Z(a, b) = {m: m,n €N A m?+an? <bmn}. Podaj kresy.
n

a) infZ(8,6)=2 b) sup Z(8,6)=4

c) sup Z(15,8)=5 d) infZ(15,8)=3

12. To samo, co w zadaniu poprzednim.
a) sup Z(40, 14) =10 b) sup Z(21,10)=7

c) infZ(40,14)=4 d) infZ(21,10)=3
13. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze
n n
BE<n oraz A-(k =\ gt)
a) A=5, B=7, n=17, k=2
b) A=3, B=5 n=7, k=1
c) A=9, B=11, n=49, k=4

d) A=7, B=9, n=31, k=3



Kolokwium 5 Wersja testu D 4 grudnia 2025 r.

ANALIZA 1 4 grudnia 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 5 Wersja testu D 4 grudnia 2025 r.

1. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim nk<\/n60+kn13 30) 17/2 dla k=17

n—oo

b) lim n* (\5/ no0+kn'3 — n12) =7dla k=35

n—oo

c¢) lim n" (\3/ nb0 + knt3 — nQO) 9 dla k=27

n—oo

d) lim n” (\4/n60+kn13 15) =8 dla k=32

n—oo

2. Podaj wartos¢ granicy.

k
a) lim =8 lim
i S e ) i 3 =

c) lim =6 lim
nﬂook §+1 . /4n4 nﬂook §+1 \ /4n4

3. Podaj wartos¢ granicy.
a) lim =3/2 lim =5/6
tae” %’L:-i-l V 9n6 n_)ook %1;1 \/gnT

c) lim =7/6 lim =1/2
nﬂook %_H A /9n6 n%ookzn;_l A /9n6

4. Niech G(k) =sup {k—?)n ; nEN}. Wtedy:
a) G(77)=1/50 b) G(90)=1/9
¢) G(88)=1/7 d) G(99)=1/18



Kolokwium 5 Wersja testu D 4 grudnia 2025 r.

5. Podaj kres dolny zbioru.

a) inf{x2+2x:x€(—3,3)}:—1
b) inf{x2+4y: z,y € (-3, 3)}:—12
¢) inf{a®+4r: xe(-3,3)}=—4

d) inf{x2+2y: x,y € (=3, 3)} =—6

6. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.

a) f(z)=\/(z—1)1(z—2)° (x—3)7, D;={1}U{2}U3, c0)

b) flx)=y/(x—1)*(x—2)5-(x—3)7, D;=[1,2]U[3, 00)

¢) flx)=y/(x—1)*(z—2)5-(x—3)7, D;=(—o0,1]U{2}U[3, 00)

d) f(z)=\/(z—1)* (—2)5-(¢—3)%, Dj=(—o0,1]U[2, c0)

7. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.
a) f(z)=logslogslogs|logrz|, D;=(0,1/49)U (49, co)
b) f(x)=logslogs|logrz|, D;=(0,1/7)U(7, c0)
c) f(z)=logrlogslogs|logsz|, Dy=(0,1/8)U(8, co)

d) f(x)=logslogs|logsz|, Ds=(0,1/5)U(5, c0)
8. Niech f(z)=2%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.

a) f7'[(=30,30)]= (-6, 5) b) f(2,30)] = (=6, —2)U(1, 5)

C) f_l[(oa 2” = (_2’ _1) U (07 1) d) f_l[(ov 30)] = (_67 _1) U (09 5)



Kolokwium 5 Wersja testu D 4 grudnia 2025 r.

9. Niech f(z)=2%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.
a) f7(0,2)]=(0,1) b) f7H(=30,30)] = (-3, 3)

C) fﬁl[(oﬂ 30)] = <07 3) d) fﬁl[(Qa 30)] = (17 3)

10. Dla podanej wartosci b podaj takie a, aby funkcja f(z) =ax+vbz2+1
byta odwrotna do samej siebie.

a) b=24, a=-5 b) b=8, a=-3
c) b=16, a=—17 d) b=15, a=-4
11. Niech Z(a, b) = {TZ m,n €N A m*+an? <bmn}. Podaj kresy.

a) sup Z(15,8)=5 b) sup Z(8,6)=4

¢) infZ(15,8)=3 d) infZ(8,6)=2

12. To samo, co w zadaniu poprzednim.
a) sup Z(40,14) =10 b) infZ(40,14)=4

c) infZ(21,10)=3 d) supZ(21,10)="7
13. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze
n n
BE<n oraz A-(k =\ pgt)
a) A=5, B=7, n=17, k=2
b) A=3, B=5 n=7, k=1
c) A=7, B=9, n=31, k=3

d) A=9, B=11, n=49, k=4



Kolokwium 5 Wersja testu E 4 grudnia 2025 r.

ANALIZA 1 4 grudnia 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 5 Wersja testu E 4 grudnia 2025 r.

1. Podaj warto$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim nf (\/3 nb9 4 knld — 20) =9 dla k=27

n—oo

)=17/2 dla k=17
¢) lim n” (\4/ nb0 4 kn 13 —n15) 8 dla k=32

d) lim n” (\5/ no0 4+ knld — 12) =7 dla k=35

n—oo

2. Podaj wartos¢ granicy.

5n k
a) lim —— =M b) lim
wk% T % ZW e

c) lim =2 lim

3. Podaj wartos¢ granicy.

a) lim =7/6 lim =5/6
tae” §+1 v 9”6 / "_’Ook %;H \/9n6 /

c) lim =3/2 lim =1/2
nﬂook %-4-1 A /9n6 n%ookzn;_l A /9n6

1
4. Niech G(k)=sup {k;?)n ine N}. Wtedy:

a) G(99)=1/18 b) G(90)=1/9

¢) G(77)=1/50 d) G(88)=1/7



Kolokwium 5 Wersja testu E 4 grudnia 2025 r.

5. Podaj kres dolny zbioru.

a) inf{x2+4x: xe(—3,3)}:—4
b) inf{x2+2x:x€(—3,3)}:—1
¢) inf{x2+2y: x,yE(—S,S)}:—G

d) inf{a®+4y: z,ye(-3,3)} = —12

6. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.

a) fz)=\/(z—1p-(z—2)° (—3)%, Ds=(—o00,1]U[2, o0)

b) f(x)=y/(x—1)*(x—2)5-(x—3)7, D;=(—o0,1U{2} U3, c0)

¢) flax)=y/(z—1)3(z—2)5-(z—3)", D;=[1,2]U[3, o0)

d) f(z)=y/(z—1)(x—2)5-(x—3)7, D;={1}U{2}U[3, o0)

7. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.
a) f(z)=logrlogslogs|logaz|, Dj;=(0,1/8)U(8, c0)
b) f(x)=logslogs|logrz|, D;=(0,1/7)U(7, c0)
c) f(z)=logslogslogs|logrz|, Dy=(0,1/49)U (49, co)

d) f(x)=logslogs|logsz|, Ds=(0,1/5)U(5, c0)
8. Niech f(z)=12%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.

a) f7'(0,30)]=(=6,-1)U(0,5)  b) f[(2,30)]=(-6,-2)U(1,5)

¢) f[(=30,30)]=(—6,5) d) f7'(0,2)]

(_27 _1) U (09 1)
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9. Niech f(z)=12%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.

a) f7(0,30)]= (0, 3) b) f7(0,2)]=(0,1)

c) f(2,30)]=(1,3) d) f7H(=30,30)]= (-3, 3)

10. Dla podanej wartosci b podaj takie a, aby funkcja f(z) =ax+vbz2+1
byta odwrotna do samej siebie.

a) b=15, a=—4 b) b=16, a=—+17
c) b=8, a=-3 d) b=24, a=-5

11. Niech Z(a, b) = {m: m,n €N A m?+an? <bmn}. Podaj kresy.
n

a) infZ(15,8)=3 b) sup Z(8,6)=4

c) sup Z(15,8)=5 d) infZ(8,6)=2

12. To samo, co w zadaniu poprzednim.
a) sup Z(21,10)="7 b) infZ(40,14)=4

c) sup Z(40,14)=10 d) infZ(21,10)=3
13. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze
n n
Bk<n oraz A-<k>_<Bk>'
a) A=7, B=9, n=31, k=3
b) A=9, B=11, n=49, k=4
c) A=3, B=5 n=7, k=1

d) A=5, B=17, n=17, k=2
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ANALIZA 1 4 grudnia 2025 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.
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1. Podaj wartos$¢ granicy dla tak dobranego parametru k, aby granica ta
byta dodatnia i skonczona.

a) lim n* (\/4 nb9 4 knld — 15) =8 dla k=32

n—oo

)=17/2 dla k=17
c¢) lim n" (\5/ nb0 + knl3 —n12) 7 dla k=35

d) lim n” (\3/n60+kn13 — 20) =9 dla k=27

n—oo

2. Podaj wartos¢ granicy.

a) lim =2 b) lim
2 o 3 o

c) lim =4 lim
nﬂook §+1 . /4n4 nﬂook §+1 \ /4n4

3. Podaj wartos¢ granicy.
a) lim =7/6 lim =1/2
"% %—i—l v 9”6 ”_mk Zn;i-l \/9”67

c) lim =5/6 lim =3/2
" gnz—&-l \% 9n6 nﬂook: %;Ll \% 9n6

1
4. Niech G(k) =sup {k;?)n s N}. Wtedy:

a) G(90)=1/9 b) G(77)=1/50

¢) G(99)=1/18 d) G(88)=1/7
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5. Podaj kres dolny zbioru.
a) inf{x2+2y Y € (=3, 3)} =—6
b) inf{x2+2x: z e (-3, 3)} =—1
¢) inf{x2+4y: zy € (=3, 3)} =—12

d) inf{x2+4:v: x e (-3, 3)} =—4

6. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.

a) f(z)=\/(z—1p(z—2)° (—3)7, D;=[1,2]U3, c0)

b) flx)=y/(x—1)t(z—2)5-(x—3)7, D;={1}U{2}U[3, o0)

¢) fla)=y/(z—1)3(z—2)5-(z—3)%, D;=(—o0,1]U[2, c0)

d) f(z)=y/(z—1)* (x—2)5-(x—3)7, D;=(—o0,1]U{2}U[3, c0)

7. Podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.
a) f(x)=logrlogslogs|logsz|, Dy=(0,1/8)U(8, c0)
b) f(x)=logslogs|logsz|, D;=(0,1/5)U(5, c0)
c) f(z)=logslogs|logrx|, D;=(0,1/7)U(7, c0)

d) f(x)=logslogslogs|logrz|, Dsy=(0,1/49)U (49, co)
8. Niech f(z)=2%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.

a) f7'[(2,30)]= (=6, —2)U(1, 5) b) f7[(=30,30)] = (-6, 5)

C) f_l[(oa 30)] = <_67 _1) U (Oa 5) d) f_1[<07 2)] = (_27 _1) U (09 1)
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9. Niech f(z)=12%+z. Podaj przeciwobrazy przedziatow.

a) f7(2,30)]=(1,3) b) f7(0,2)]=(0,1)

C) fﬁl[(_‘go? 30)] = (_3a 3) d) fﬁl[(oa 30)] = <07 3)

10. Dla podanej wartosci b podaj takie a, aby funkcja f(z) =ax+vbz2+1
byta odwrotna do samej siebie.

a) b=8, a=-3 b) b=24, a=-5
c) b=15 a=-4 d) b=16, a=—+17

11. Niech Z(a, b) = {m: m,n €N A m?+an? <bmn}. Podaj kresy.
n

a) infZ(15,8)=3 b) infZ(8,6)=2

c) sup Z(8,6)=4 d) sup Z(15,8)=5

12. To samo, co w zadaniu poprzednim.
a) infZ(40,14)=4 b) sup Z(40, 14) =10

c) supZ(21,10)="7 d) infZ(21,10)=3
13. Dla podanych liczb A i B podaj takie liczby naturalne n, k, ze
n n
BE<n oraz A-(k =\ pgt)
a) A=5, B=7, n=17, k=2
b) A=7, B=9, n=31, k=3
c) A=9, B=11, n=49, k=4

d) A=3, B=5, n=17, k=1



