ANALIZA 1, KOLOKWIUM nr 0, 18.12.2025, godz. 8:15-9:45
Wyktad: J. Wréblewski 3 i
PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UZYWAC KALKULATOROW

Zadanie 9. (10 punktow)
Korzystajac z definicji pochodnej wyprowadz wzor na pochodng funkeji f okreslonej wzorem
f(z) = ¥z na przedziale (0, +00).

Uwaga: Nie wolno uzywaé reguty de 'Hospitala lub w inny sposéb omijaé bezposrednie korzystanie z definicji pochodnej.

Zadanie 10. (10 punktéw)
Dana jest funkcja f:[—8,8) — R okreslona wzorem f(z)=®. Udowodnij, ze dla kazdych liczb
rzeczywistych z, y zachodzi nieréwnosé

[f(2) = f) <8 |z —yl.

Zadanie 114 (10 punktow)
Wyznacz asymptoty funkcji f okreslonej wzorem

f(z)=logy (27°+3) .

Zadanie 1 2. (10 punktéw)
Rozstrzygnij, w zaleznosci od parametru naturalnego n, czy funkcja

flx)=Vvar+1-1

jest rézniczkowalna w zerze.

Zadanie 13« (ZADANIE DODATKOWE za 15425=40 punktow)
Za rozwazania, ktore nie prowadza do rozwigzania, otrzymasz ZERO punktow.

(a) Funkcja ciggta f:R — R jest odwrotna do samej siebie. Udowodnij istnienie takiej liczby
rzeczywistej x, ze f(x)=zx.

(b) Wykaz (podajac odpowiedni przyktad), ze zatozenie ciagloéci w zadaniu (a) jest istotne.



