Kolokwium 7 Wersja testu A 2 stycznia 2026 r.

ANALIZA 1 22 stycznia 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 7 Wersja testu A 2 stycznia 2026 r.

1. Dla podanej liczby naturalnej k& podaj taka liczbe naturalng n >k, ze
n n

k) \k+10)

c) k=8, n=26 d) k=9, n=28

2. Niech G(a, b) = lim (n+2)+(n—|—4)+...+(n—|—2k;)—|—...+an.
n—= (n+1)+(n+2)+...+(n+k)+...+bn

Wtedy
a) G(7,4)=8/5 b) G(5,4)=4/5
c) G(7,3)=3 d) G(5,3)=3/2

3. Podaj kresy zbioréw.
a) sup{\/M—n:neN}:2
b) inf{vn?+4n+3-n:neN}=v8—1
c) sup{\/M—n:neN}:\/ﬁ—l
d) inf{\/m—n:nEN}:2

4. Podaj wartos¢ granicy.

3 In kn3
a) lim =5/2 b) lim ———=10
n—»ook 4Zn+1 A /16n10+ / ) naook%l /167110—{—1’0
8n an ™ k.n?:
c¢) lim ——=15/2 d) lim — =
) ,Hook:%;“ Voo k ) nﬂook:%@l V1600 +k



Kolokwium 7 Wersja testu A 2 stycznia 2026 r.

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+4) € A) oraz
neN

a) 456,7cA 8 b) 5,6,7.8cA 16
¢) 6,7.8,0€A 24 d) 7,8,9,10€ A 36
6. Niech f,(z)=arctg < ’3/5) Podaj wzér na pochodng funkcji.

1

6-x5/6. (\/_4—1)

a) fy(x)= b) fs(z)=

8275, (%H)

e
[t

d) fi(x)=
7. Podaj wzor na pochodng drugiego rzedu.
d? 32 d? 25
3
\/4 _ b br+l=——"———
R NS 1L IE ) Ve 4-(5x+1)3/2
4 a? 3
\/ —_ d V2r+3=———
) T (5x+2)%5 ) G V2 4-(2x+3)7/4
0397 _ ke
8. Niech G(k,n)= llr%m Woéwcezas:
a) G(4,7)=5 b) G(7,2)=16
c) G(6,3)=11 d) G(5,5)=34/5

9. Niech ay i by beda takimi liczbami, ze prosta o rownaniu y = ayx + by, jest
styczna w punkcie (k;, k\/%) do krzywej o réwnaniu y =z -/x. Wowczas:

a) a1:3/2 b1:—1/2 b) a9:9/2 bg:—27/2

C) a4:3 b4:—4 d) (116:6 b16:—32



Kolokwium 7 Wersja testu A 2 stycznia 2026 r.

10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkeji f: [0, c0) — R zdefiniowa-
nej wzorem f(x)=x?+3x. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(0)=1/3 b) ¢'(4)=1/5

c) ¢(18)=1/9 d) ¢(70)=1/17
11. Niech A:{ZZ: mneN A m2">2m~n2"}

oraz B = {TZ m,neN A 28m-m9”>38m-n9"}. Podaj kresy.

a) sup B=27/8 b) infB=9/4

c) supA=4 d) infA=2
12. Niech C'= {ZZ m,neN A 38m. pbin > 2162m-n64"}

oraz D = {ZZ mn €N A 22048m p625n > 51024’"-71625”}. Podaj kresy.

a) supC =256/81 b) infC'=64/27

¢) supD=3125/1024 d) infD = 625/256

13. Dla podanych liczb A, B i C' podaj takie liczby naturalne n, k, ze
E+2<n oraz A-(Z)zB-(kj_l):C-(kj_Q).
a) A=7, B=2, C=1, n=8, k=1
b) A=10, B=3, C=1, n=51, k=11
c) A=12, B=3, C=1, n=19, k=3

d) A=7, B=3, C=2, n=9, k=2

4



Kolokwium 7 Wersja testu B 22 stycznia 2026 r.

ANALIZA 1 22 stycznia 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 7 Wersja testu B 22 stycznia 2026 r.

1. Dla podanej liczby naturalnej k& podaj taka liczbe naturalng n >k, ze
n n

k) \k+10)

c) k=6, n=22 d) k=9, n=28

2. Niech G(a, b) = lim (n+2)+(n—|—4)+...+(n—|—2k;)—|—...+an.
n—= (n+1)+(n+2)+...+(n+k)+...+bn

Wtedy
a) G(5,3)=3/2 b) G(7,3)=3
c) G(7,4)=8/5 d) G(5,4)=4/5

3. Podaj kresy zbioréw.

a) sup{\/n2+4n—|—5 n: nEN}

Vv10—1
b) sup{vn>+4n+3-n:neN}=

c) inf{\/M—n:neN}Z\/g—l
d) inf{\/m—n:neN}:

4. Podaj wartos¢ granicy.

3 3
a) lim =5/2 lim
n—»ook 4Zn+1 A /16n10+ / n—»oo]C %4_1 /16n10+
8n an 3
c¢) lim ——=15/2 lim
) nﬂook:;+l | /16n10 +k / naook%l \ /16n10_|_



Kolokwium 7 Wersja testu B 22 stycznia 2026 r.

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+4) € A) oraz
neN
a) 6,7,80cA 24 b) 5,6,7.8cA 16
¢) 4,56,7€A 8 d) 7,8,9,10€ A 36
6. Niech f,(z)=arctg < ’3/5) Podaj wzér na pochodng funkcji.

1
a) fz(x):2~\/5-(zc+1) b) f4($):4-w3/4-

c) fé(x)zs_m7/8,<{1/5+1> d) fé(I)ZG.ms/G.

7. Podaj wzor na pochodng drugiego rzedu.

(
(

Ll LA b ymrso- 2
2) a2 Vot T (5x+2)%/5 ) daz ¥ "~ 9.(4x+3)5/3
e 25 2, 3
—Virtl=—m-TT— d) ——V2zr+3=—————
°) a2V 4-(5x+1)3/2 ) 2V 4-(2x+3)7/4
39 _
8. Niech G(k, n)=lim ——— . Woéweczas:
z—01n(nx+1)
a) G(4,7)=5 b) G(5,5)=34/5
¢) G(6,3)=11 d) G(7,2)=16

9. Niech ay i by beda takimi liczbami, ze prosta o rownaniu y = aix + by, jest
styczna w punkcie (k;, k\/%) do krzywej o réwnaniu y =z -/x. Wowczas:

a) a16:6 b16:—32 b) a9:9/2 bg:—27/2

C) a4:3 b4:—4 d) CL1:3/2 b1:—1/2



Kolokwium 7 Wersja testu B 22 stycznia 2026 r.

10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f: [0, c0) — R zdefiniowa-
nej wzorem f(x)=x?+3x. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(18)=1/9 b) ¢'(4)=1/5

c) 9(0)=1/3 d) ¢'(70)=1/17
11. Niech A= {ZZ mneN A m2">2m~n2"}

oraz B= {TZ mneN A 25m.mn > 38m-n9"}. Podaj kresy.

a) infA=2 b) sup A=4

c) sup B=27/8 d) infB=9/4
12. Niech C'= {ZZ cm,neN A 3B ptin > 2162m-n64"}

oraz D = {ZZ mn €N A 22048m p625n > 51024’"-71625”}. Podaj kresy.

a) sup D =3125/1024 b) supC'=256/81

¢) infC=64/27 d) infD =625/256

13. Dla podanych liczb A, B i C podaj takie liczby naturalne n, k, ze
E+2<n oraz A-(Z)zB-(kj_l):C-(kj_Q).
a) A=7, B=2, C=1, n=8, k=1
b) A=7, B=3, C=2, n=9, k=2
c) A=12, B=3, C=1, n=19, k=3

d) A=10, B=3, C=1, n=51, k=11



Kolokwium 7 Wersja testu C 2 stycznia 2026 r.

ANALIZA 1 22 stycznia 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 7 Wersja testu C 2 stycznia 2026 r.

1. Dla podanej liczby naturalnej & podaj taka liczbe naturalng n >k, ze
n n

k) \k+10)

c) k=9, n=28 d) k=7, n=24

2. Niech G(a, b) = lim (n+2)+(n—|—4)+...+(n—|—2k;)—|—...+an.
n— (n+1)+(n+2)+...+(n+k)+...+bn

Wtedy
a) G(7,4)=8/5 b) G(7,3)=3
c) G(5,3)=3/2 d) G(5,4)=4/5

3. Podaj kresy zbioréw.
a) inf{\/n2+4n+3—n:n€N}:\/§—1
b) sup{\/n2—|—4n+3 n: nEN}

Vv10-1

c) sup{\/n2+4n+5 n: nEN}
d) inf{\/n2—|—4n+5—n:n€N}:2

4. Podaj wartos¢ granicy.

3 8n an
a) lim =5/2 b) lim —=15/2
n—»oolc %+1 \ /16n10+ / ) n—>ook§+1 A /16n10 +k /
™ an 3
c¢) lim ——=5 lim
) nﬂook:§+l | /16n10 +k naook%l \ /16n10_|_



Kolokwium 7 Wersja testu C 2 stycznia 2026 r.

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+4) € A) oraz
neN

a) 6,7,89cA 24 b) 4,5,6,7€A 8

¢) 7,8,9,10c A 36 d) 56,7.8cA 16
6. Niech f,(z)=arctg < ’3/5) Podaj wzér na pochodng funkcji.

1 1
VRO s (va ) g f4($):4-w3/4-(\/5+1)
1 1

7. Podaj wzor na pochodng drugiego rzedu.

d2 25 d? 32
Frfl=—— b — YApt=—— o
8) gz Ve 4-(5x+1)3/2 ) Vi 9-(4x+3)5/3
d* 5 4 d 3
hrto=—— d) —Yor4g=—-—"
) GVt (5% +2)9/5 A 4-(2x+3)7/4
39 _
8. Niech G(k, n)=lim ——— . Woéweczas:
z—0In(nx+1)
a) G(4,7)=5 b) G(6,3)=11
c) G(5,5)=34/5 d) G(7,2)=16

9. Niech ay i by beda takimi liczbami, ze prosta o rownaniu y = a,x + by, jest
styczna w punkcie (k;, k\/%) do krzywej o réwnaniu y =z -/x. Wowczas:

a) a4:3 b4:—4 b) a1:3/2 b1:—1/2

C) a16:6 b16:—32 d) a9:9/2 bg:—27/2



Kolokwium 7 Wersja testu C 2 stycznia 2026 r.

10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkeji f: [0, 00) — R zdefiniowa-
nej wzorem f(x)=x?+3x. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(18)=1/9 b) ¢'(0)=1/3

c) ¢'(70)=1/17 d) ¢g(4)=1/5
11. Niech A= {ZZ mneN A m2">2m~n2"}

oraz B= {TZ mneN A 25m.mn > 38m-n9"}. Podaj kresy.

a) sup B=27/8 b) sup A=4

c) infA=2 d) infB=9/4
12. Niech C'= {ZZ cm,neN A 3B ptin > 2162m-n64"}

oraz D = {ZZ mn €N A 22048m p625n > 51024’"-71625”}. Podaj kresy.

a) infC'=64/27 b) supC'=256/81

¢) supD=3125/1024 d) infD =625/256

13. Dla podanych liczb A, B i C' podaj takie liczby naturalne n, k, ze
E+2<n oraz A-(Z)zB-(kj_l):C-(kj_Q).
a) A=7, B=2, C=1, n=8, k=1
b) A=12, B=3, C=1, n=19, k=3
c) A=7, B=3, C=2, n=9, k=2

d) A=10, B=3, C=1, n=51, k=11



Kolokwium 7 Wersja testu D 2 stycznia 2026 r.

ANALIZA 1 22 stycznia 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 7 Wersja testu D 2 stycznia 2026 r.

1. Dla podanej liczby naturalnej & podaj taka liczbe naturalng n >k, ze
n n

k) \k+10)

c) k=7, n=24 d) k=8, n=26

2. Niech G(a, b) = lim (n+2)+(n—|—4)+...+(n—|—2k;)—|—...+an.
n— (n+1)+(n+2)+...+(n+k)+...+bn

Wtedy
a) G(7,4)=8/5 b) G(5,3)=3/2
c) G(5,4)=4/5 d) G(7,3)=3

3. Podaj kresy zbioréw.

a) sup{\/n2+4n—|—5 n: nEN}

Vv10—1
b) sup{vn>+4n+3-n:neN}=
c) inf{\/M—n:neN}:
d) inf{\/M—n:neN}zx/g—l

4. Podaj wartos¢ granicy.

3 3
a) lim =5/2 lim
n—»ook 4Zn+1 A /16n10+ / n—»oo]C %4_1 /16n10+
3 8n kn3
c) lim d) lim ——=15/2
nﬂook;l A /16n10 + ) n*)OOk:§+l \ /16n10 +k- /



Kolokwium 7 Wersja testu D 2 stycznia 2026 r.

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+4) € A) oraz
neN

a) 456,7cA 8 b) 7.8,9,10c A 36
¢) 56,7,8cA 16 d) 6,7,89€A4 24
6. Niech f,(z)=arctg < ’3/5) Podaj wzér na pochodng funkcji.

1
2-yx-(x+1)

b) fa(x) =

d* 5 Z &2, 32
— 2=—— b) — V4 =
a) 2 ox—+ (5x12)%5 ) Ir? r+3 9. (4x 1 3)5/3
&, 3 £ 25
S o F . — d) —Vrfl=—a—0
°) 2Vt 4-(2x+3)7/4 ) a2V 4-(5x+1)3/2
397 _ pka
8. Niech G(k, n)=lim ——— . Woéweczas:
z—01n(nx+1)
a) G(4,7)=5 b) G(5,5)=34/5
c) G(7,2)=16 d) G(6,3)=11

9. Niech ay i by beda takimi liczbami, ze prosta o rownaniu y = aix + by, jest
styczna w punkcie (k;, k\/%) do krzywej o réwnaniu y =z -/x. Wowczas:

a) a4:3 b4:—4 b) a1:3/2 b1:—1/2

C) a9:9/2 b9:—27/2 d) (116:6 b16:—32



Kolokwium 7 Wersja testu D 2 stycznia 2026 r.

10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkeji f: [0, 00) — R zdefiniowa-
nej wzorem f(x)=x?+3x. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(0)=1/3 b) ¢'(70)=1/17

c) g(4)=1/5 d) ¢g(18)=1/9
11. Niech A= {ZZ mneN A m2">2m~n2"}

oraz B= {TZ mneN A 25m.mn > 38m-n9"}. Podaj kresy.

a) sup B=27/8 b) infA=2

c) infB=9/4 d) supA=4
12. Niech C'= {ZZ cm,neN A 3B ptin > 2162m-n64"}

oraz D = {ZZ mn €N A 22048m p625n > 51024’"-71625”}. Podaj kresy.

a) sup D =3125/1024 b) supC'=256/81

¢) infD=625/256 d) infC=64/27

13. Dla podanych liczb A, B i C podaj takie liczby naturalne n, k, ze
E+2<n oraz A-(Z)zB-(kj_l):C-(kj_Q).
a) A=7, B=2, C=1, n=8, k=1
b) A=7, B=3, C=2, n=9, k=2
c) A=10, B=3, C=1, n=51, k=11

d) A=12, B=3, C=1, n=19, k=3

4



Kolokwium 7 Wersja testu E 2 stycznia 2026 r.

ANALIZA 1 22 stycznia 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 7 Wersja testu E 2 stycznia 2026 r.

1. Dla podanej liczby naturalnej & podaj taka liczbe naturalng n >k, ze
n n

k) \k+10)

c) k=8, n=26 d) k=9, n=28

2. Niech G(a, b) = lim (n+2)+(n—|—4)+...+(n—|—2k;)—|—...+an.
n— (n+1)+(n+2)+...+(n+k)+...+bn

Wtedy
a) G(7,3)=3 b) G(5,4)=4/5
c) G(5,3)=3/2 d) G(7,4)=8/5

3. Podaj kresy zbioréw.
a) inf{\/M—n:neN}:
b) sup{M—n:nEN}:Z
c) sup{\/M—n:neN}:\/ﬁ—l
d) inf{\/M—n:neN}zx/g—l

4. Podaj wartos¢ granicy.

8n 3 3
kn kn
a) lim —_—=15/2 lim
) n—»ook§+11/16n10_’_k / n—»@()]C %}-‘,—1 /16n10—|—
n3
c) lim =5/2 lim
nﬂook %«H | /16n10 + / naook%l \ /16n10_|_



Kolokwium 7 Wersja testu E 2 stycznia 2026 r.

5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+4) € A) oraz
neN

a) 5,6,7,8€A 16 b) 4,5,6,7€A 8

¢) 6,7.80€A 24 d) 7,8,9,10€ A 36
6. Niech f,(z)=arctg < ’3/5) Podaj wzér na pochodng funkcji.

1 1
a) fi(x b) fi(x
1 1
7. Podaj wzor na pochodng drugiego rzedu.
4 3 a2 32
—V2r+3=——— b) —Vdr+3=——"—"—7+-
a? 4 d? 25
—Vhr+2=———"-—"—" d Sr+4l=——————
©) g2 VPt (5x +2)9/5 ) Vot 4 (5x+1)3/2
0397 _ ke
8. Niech G(k, n)=lim ——— . Woéweczas:
z—0In(nx+1)
a) G(6,3)=11 b) G(5,5)=34/5
c) G(4,7)=5 d) G(7,2)=16

9. Niech ay i by beda takimi liczbami, ze prosta o rownaniu y = ayx + by, jest
styczna w punkcie (k;, k\/%) do krzywej o réwnaniu y =z -/x. Wowczas:

a) a9:9/2 b9:—27/2 b) a16:6 b16:—32

C) a1:3/2 b1:—1/2 d) CL4:3 b4:—



Kolokwium 7 Wersja testu E 2 stycznia 2026 r.

10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkeji f: [0, 00) — R zdefiniowa-
nej wzorem f(x)=x?+3x. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(4)=1/5 b) ¢(0)=1/3
¢) ¢(18)=1/9 d) ¢(70)=1/17

11. Niech A:{m: m,neN A m2">2m~n2"}
n

oraz B= {m cmneN A 285m0 > 38m-n9"}. Podaj kresy.

n
a) supA=4 b) infB=9/4
c) infA=2 d) sup B=27/8

12. Niech C'= {m cm,neN A 3B ptin > 2162m-n64"}
n

oraz D = {m cm,n €N A 22048m 6250 > 51024’"-71625”}. Podaj kresy.

n
a) infD =625/256 b) supC = 256,/81
¢) sup D =3125/1024 d) infC=64/27

13. Dla podanych liczb A, B i C podaj takie liczby naturalne n, k, ze
E+2<n oraz A-(Z)zB-(kj_l):C-(kj_Q).
a) A=12, B=3, C=1, n=19, k=3
b) A=7, B=3, C=2, n=9, k=2
c) A=7, B=2, C=1, n=8, k=1

d) A=10, B=3, C=1, n=51, k=11
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ANALIZA 1 22 stycznia 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery i cyfry

NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.
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1. Dla podanej liczby naturalnej & podaj taka liczbe naturalng n >k, ze
n n

k) \k+10)

c) k=9, n=28 d) k=7, n=24

2. Niech G(a, b) = lim (n+2)+(n—|—4)+...+(n—|—2k;)—|—...+an.
n— (n+1)+(n+2)+...+(n+k)+...+bn

Wtedy
a) G(5,3)=3/2 b) G(7,4)=8/5
c) G(7,3)=3 d) G(5,4)=4/5

3. Podaj kresy zbioréw.

a) inf{\/n2+4n+5—n: nEN} 2
=

b) inf{\/n2+4n+3—n:n€N V8—1
c) sup{\/n2+4n+3—n:n€N}:

d) sup{\/n2—|—4n+5 n: nEN}

4. Podaj wartos¢ granicy.

V10—1

3 3

a) lim =5 lim =5/2
n—»oolc §+1 \ /16n10+ n—>ook %+1 R /16n10+ /

8n an 3

c¢) lim —_— =15/2 lim
) nﬂook:§+l | /16n10 +k / naook%l \ /16n10_|_
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5. Podaj liczbe podzbioréw A zbioru liczb naturalnych N={1, 2, 3, ...}
spelniajacych warunki vV (n€ A= (n+4) € A) oraz
neN

a) 6,7,89cA 24 b) 4,5,6,7€A 8

¢) 7,8,9,10c A 36 d) 56,7.8cA 16
6. Niech f,(z)=arctg < ’3/5) Podaj wzér na pochodng funkcji.

1 1
b) fi(x
Q) fila)= Q) o=
! 4-2%4. (Vz+1) ‘ 6-256. (Y +1)
7. Podaj wzor na pochodng drugiego rzedu.
az 3 d2 J— 25
32 d? . 4
\/4 _ d Vhr+2=——
C> s 9-(4x+3)5/3 ) dr2 z+ (5x +2)9/5
0397 _ ke
8. Niech G(k, n)_gl;lg(l)m Woéwcezas:
a) G(5,5)=34/5 b) G(4,7)=5
c) G(6,3)=11 d) G(7,2)=16

9. Niech ay i by beda takimi liczbami, ze prosta o rownaniu y = ayx + by, jest
styczna w punkcie (k;, k\/%) do krzywej o réwnaniu y =z -/x. Wowczas:

a) a4:3 b4:—4 b) a9:9/2 bg:—27/2

C) a16:6 b16:—32 d) CL1:3/2 b1:—1/2
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10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkeji f: [0, 00) — R zdefiniowa-
nej wzorem f(x)=x?+3x. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(18)=1/9 b) ¢'(0)=1/3

c) g'(70)=1/17 d) g'(4)=1/5
11. Niech A= {ZZ mneN A m2">2m~n2"}

oraz B = {TZ mneN A 257" > 38m-n9"}. Podaj kresy.

a) infA=2 b) sup B=27/8

c) supA=4 d) infB=9/4
12. Niech C'= {ZZ cm,neN A 3B ptin > 2162m-n64"}

oraz D = {ZZ mn €N A 22048m p625n > 51024’"-71625”}. Podaj kresy.

a) infD=625/256 b) infC =64,/27

¢) supC =256/81 d) sup D =3125/1024

13. Dla podanych liczb A, B i C podaj takie liczby naturalne n, k, ze
E+2<n oraz A-(Z)zB-(kj_l):C-(kj_Q).
a) A=7, B=3, C=2, n=9, k=2
b) A=7, B=2, C=1, n=8, k=1
c) A=12, B=3, C=1, n=19, k=3

d) A=10, B=3, C=1, n=51, k=11



