Kolokwium 7 Wersja testu A 2 maja 2026 r.

ANALIZA 2 22 maja 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkéw nie trzeba wquczac czesci catkowitej:
np. wystarczy podaé % 3 , ale 25 tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery, cyfry i NAWIASY
NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.

Wzorki dla mito$§nikéw zadan dodatkowych:
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Kolokwium 7

1. Podaj wartos¢ granicy.
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2. Podaj wartos¢ granicy.
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3. Podaj wartos¢ granicy.
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4. Podaj wartos¢ granicy.
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Kolokwium 7 Wersja testu A 2 maja 2026 r.

5. Podaj zbiér wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

[e.e]

Oo$3p+$2p $3p+$2p
a) [ (1/2,5/3) b [ e 1,2)
TP 4 p2p s e

6. Podaj zbior wszystkich wartoséci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktorych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

3P 4 2P

dz, (3/2,2)

dz, (7/6,3/2)

3P 4 %P

7. Niech f:R — R bedzie funkcjg zdefiniowana wzorem
5
flx)y=a'-e" .

Podaj wartosé¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

66! 61!
a) f(66)(0):ﬁ b) fE( ):170,
76! 71!
c) f(76)(0):1—3' d) ):a
8. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowang wzorem
4
f(z)=¢e" +ln<1—|—x5) :
Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
50! 40! 40!
GO0y = —— b )y = — - =
a) 10 == ) 100 =10 =
44! 45!
c) f(44)(0):ﬁ d) f(45)(0):?



Kolokwium 7 Wersja testu A 2 maja 2026 r.

9. Podaj w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzialéw zbior
wszystkich wartoséci parametru p, dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

2) S (FF+p—1)", (~2.-1)U(0, 1) ) st +p“) . (~1,0)
n=1 n=1
00 2 o 1\" o]

) 2 T o2 o S o)
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10. Podaj promien zbieznosci szeregu potegowego.

00 n8n . {L’Sn 8 00 nSn . [L’4n 64

a , R=- b , R=—
) nZ::l (8n)! e ) ;::1 (8n)! e2
%) (8n)| .x2n B e4 e4 8n I eS eS

c) LT s T g4 912 Z:: T g8 o924

a) S(81)=16 b) S(25)=8 «¢) S(10000)=198  d) S(1600)="78
1

12. Niech S(n) = [zn: 1

], gdzie [.] to czes¢ catkowita. Wowezas:

a) S(100000000) = 396 b) S(10000) =36

¢) S(160000)="76 d) S(810000) =116

13. Podaj sume szeregu.
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Kolokwium 7 Wersja testu B 2 maja 2026 r.

ANALIZA 2 22 maja 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkéw nie trzeba wquczac czesci catkowitej:
np. wystarczy podaé % 3 , ale 25 tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery, cyfry i NAWIASY
NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.

Wzorki dla mito$§nikéw zadan dodatkowych:
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e T
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n=1 n=0




Kolokwium 7

1. Podaj wartos¢ granicy.
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Kolokwium 7 Wersja testu B 2 maja 2026 r.

5. Podaj zbiér wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

Ooivgp—i-pr 3p 4 2
2 [ (3/2,7/3) b [ e 1,2)
TP 4 a2 2P 4 2P

6. Podaj zbior wszystkich wartoséci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktorych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

[Vatta? TVt
/xgpﬂ% z, (1,5/4) b) /Md% (7/6,3/2)
0
[VaT+af P T
/133;)—1-1‘277 d(E, (3/2? 2) ) /M dﬂf, (4/3, 7/4)

7. Niech f:R — R bedzie funkcjg zdefiniowana wzorem
5
flx)y=a'-e" .

Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

76! 66!
a) f7(0)= 131 b) f9(0)= 111
61! 71!
C) f(61)(0) _ Tm d) f(?l)(()) = ﬁ

8. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowang wzorem
4
f(z)=¢e" +ln<1—|—x5) :
Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

50! 45!
G0 ()= —— 45) () = ——
Q) SO0 =7 b) S0 ="
44! 40! 40!

(44) i (40) —
Q) f(0)=T5 D) SO0)=T5 -



Kolokwium 7 Wersja testu B 2 maja 2026 r.

9. Podaj w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzialéw zbior
wszystkich wartoséci parametru p, dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

) 2 o 1\" oo 2 n

S b > (1)
00 n 00 2 n

C) Z (p2+p_1) , (=2,-1)u(0,1) d) Z(pf;_l_l)7 [07 1]
n=1 n=1

10. Podaj promien zbieznosci szeregu potegowego.

8n [ . e8 B eS b 0o (877,)'1'2” R e4 B e4
2 “% om )X s g an
00 n8n 8n 8 00 nSn x4n 64

, R=- d . R=-

) 2 sy ) 2wy e

e
zn:i , gdzie [.] to czesé catkowita. Wowezas:
vk

k=1

11. Niech S(n) = [

a) S(10000)=198 b) S@B1)=16 «¢) S(25)=8 d) S(1600) =78

12. Niech S(n [Z ] gdzie [.] to czes¢ catkowita. Wowezas:

a) S(100000000) = 396 b) S(810000) =116

¢) S(160000) =176 d) S(10000) = 36

13. Podaj sume szeregu.
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Kolokwium 7 Wersja testu C 2 maja 2026 r.

ANALIZA 2 22 maja 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wquczac czesci catkowitej:
np. wystarczy podaé % 3 , ale 25 tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery, cyfry i NAWIASY
NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.

Wzorki dla mito$§nikéw zadan dodatkowych:
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Z =In2 Z:2n+121

n=1 n=0




Kolokwium 7

1. Podaj wartos¢ granicy.
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2. Podaj wartos¢ granicy.
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3. Podaj wartos$¢ granicy.
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4. Podaj wartos¢ granicy.
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Kolokwium 7 Wersja testu C 2 maja 2026 r.

5. Podaj zbiér wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

Oo$3p+$2p oox3p_|_x2p
TP 4 p2p P3P L2
) [ e (2,8/3) O [ e (1)

6. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktorych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

[VaTtab RV
Vi N
/x3p+x2p €T, (1, 5/4) ) /M dx, (4/3, 7/4)

7. Niech f:R — R bedzie funkcjg zdefiniowana wzorem
5
flx)y=a'-e" .

Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

61! 66!
a) f(Gl)(O):lT)! b) f(ﬁﬁ)(o):ﬁ
76! 71!
(T6) () = M)y = =
Q) £ = Q) FO0) =
8. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowang wzorem
4

f(z)=¢e" +ln<1—|—x5) :

Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
50! 44!
(GO)()) = — 490y =
a) S0 == b) F0)=
45! 40! 40!
¢) fU(0)= 9 d) f4%0) 100 8



Kolokwium 7

Wersja testu C 2 maja 2026 r.

9. Podaj w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzialéw zbior
wszystkich wartos$ci parametru p, dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

S St D PRI

n=1 n

) i(pz_:jl)n’ [0, 1]

b) i(p2+p—1)", (—2,-1)U(0, 1)

=1

10. Podaj promien zbieznosci szeregu potegowego.

o0 nSn A :L.Sn

8
a) 2 Gy e

2 (8n)!-a™
_— R:—:i
C>nZ::1 e g8 924

b) >

> (p +p+1
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21
11. Niech S(n) = [Z\/E]’ gdzie [.] to czesé catkowita. Wowezas:

a) S(25)=8 b) S(81)=16

12. Niech S(n) = [fz

i
—_
—_
5 ‘

a) S(100000000) = 396

¢) S(810000) =116

13. Podaj sume szeregu.

< (-7 _ w
=——+1In2
a) ;2712—71 2+ n
) i (—=1)" 4 T
c —_ = — —
2n2+3n 9 6 3

n=1

In2

¢) S(10000)=198 d) S(1600)="78

1 gdzie [ .] to czes¢ catkowita. Wowczas:

b) S(160000) =76

d) S(10000) =




Kolokwium 7 Wersja testu D 2 maja 2026 r.

ANALIZA 2 22 maja 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11, 12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkéw nie trzeba wquczac czesci catkowitej:
np. wystarczy podaé % 3 , ale 25 tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery, cyfry i NAWIASY
NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.

Wzorki dla mito$§nikéw zadan dodatkowych:
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e T
Z =In2 Z:2n+121

n=1 n=0




Kolokwium 7
1. Podaj wartos¢ granicy.

n k In5
li =
L S TE

2n k In17
li =
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2. Podaj wartos¢ granicy.

)l i”: k2 ln41
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a
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3. Podaj wartos¢ granicy.
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c) JE&; k24 4 24 = 48

4. Podaj wartos¢ granicy.
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Wersja testu D 2 maja 2026 r.
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Kolokwium 7 Wersja testu D 2 maja 2026 r.

5. Podaj zbiér wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

Oo$3p+$2p 3P+ 2P
a) [ (1/2,5/3) b [ e (2,8/3)
TP 4 p2p F3p L2

6. Podaj zbior wszystkich wartosci rzeczywistych dodatnich parame-
tru p, dla ktérych podana catka niewtasciwa jest zbiezna.

7\/x7+a:6 /\/m4—|—x3
_ dr,

) 3P + 2P dz, (3/2,2) 3P + 2P

(1,5/4)

jfyéﬁf;zﬁ 0 7%¢z?13a

1337’—1—1‘27’ dx? (4/3? 7/4) I3p+x2p

dz, (7/6,3/2)

7. Niech f:R — R bedzie funkcjg zdefiniowana wzorem
5
flx)y=a'-e" .

Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

76! 66!
a) f(76)(0):ﬁ b) [ ):ﬁ
71! 61!
M) — L0 (61) _
o) FM0) =1 Q) £ =1
8. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowang wzorem
4
f(z)=¢e" +ln<1—|—x5) :
Podaj wartos¢ pochodnej danego rzedu w zerze.
50! 45!
a) f(BO)(O):—ﬁ b) f*(0) ry
40! 40! 44!
(40) (. 0 Y (44)
) fO0)= -5 Q) Fe) ==



Kolokwium 7 Wersja testu D 2 maja 2026 r.

9. Podaj w postaci przedziatu lub uporzadkowanej sumy przedzialéw zbior
wszystkich wartoséci parametru p, dla ktorych podany szereg jest zbiezny.

00 00 2 n
n p°—p+1
a) Z(p2+p—1) , (—=2,-1)u(0,1) b) Z(ng)7 0, 1]
n=1 n=1
= (P +p+1)" = (PP -p-1)"
- (—1,0 d —F— (—1,0]U|1, 2
0 XU (-0 ) S Lo
10. Podaj promien zbieznosci szeregu potegowego.
00 p8n, 1.8n 8 8n 1. ™ e8 e8
Y 2 e ; g8 224
00, 8n, pdn 64 (871)' 2 et et
R=— d - R=—=—
c) 712::1 o2 ) g g4 912

11. Niech S(n [Z ] gdzie [.] to czesé catkowita. Wowezas:

a) S(10000)=198 b) S(81)=16 ) S(1600)=78 d) S(25)=

12. Niech S(n [Z 1 gdzie [ .] to czes¢ catkowita. Wowczas:

a) S(100000000) =396 b) S(810000)=116

c) S(10000) =36 d) S(160000)="76
13. Podaj sume szeregu.

=——+1n2 b — = — -+ —

2) ;2712—71 2+n ) ;2712—371 3+6+ 3

— (=" & x (=1)" 4 7m In2

=2———1In2 d —_—Y— =t = — —

c) nz::l?nz—i-n 2 " ) ;::1277,24-371 9+6 3



