Kolokwium 9 Wersja testu A 12 czerwea 2026 1.

ANALIZA 2 12 czerwca 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11,12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery, cyfry i NAWIASY
NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 9 Wersja testu A 12 czerwea 2026 1.

1. Podaj norme supremum funkcji f: R — R zdefiniowanej podanym wzo-
rem.

1

a) f(x):m> ||fH:4/7
1

b) f(l’):ma ‘|f”:1/3
1

c) f(x):m7 |fll=4/15
1

Q) f@)= = If=4/19

2. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym wzo-
rem.

2 [0 = psrmge =173
D) )= gy =179
) f0)= e MI=1/6
D S0 = gy I01=4/3

3. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierna w, ze
1 m
arctg () +arctgw = —.
n 4
a) n=3, w=1/2 b) n=2, w=1/3

c) n=5, w=2/3 d) n=4, w=3/5

4. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w, ze
3T
arctg (n)+arctgw = T

a) n=5 w=3/2 b) n=2, w=3
c) n=3, w=2 d) n=4, w=5/3



Kolokwium 9 Wersja testu A 12 czerwea 2026 1.

5. Niech fn(x):iSizl]jx oraz C(m,n) / fm(2) - fu(x) dz. Wowcezas:
k=1

a) C(2,3)=m/5 b) C(3,7)=m/20

¢) C(3,9)=m/26 d) C(3,11)=7/32

6. Niech fn(x):iyc:’?]m oraz C(m,n) /fm fn(z) dx. Wow-
czas: =

a) C(5,11)=4m/51 b) C(3,9)=4m/23

c) C(5,9)=4m/41 d) C(3,7)=4n/17

7. Jezeli f,(z Z( k- COSk’:l?) oraz C(m,n) /fm fu(z) dz, to:

k=1
a) C(10,30) =557 b) C(9,20)=45x
c) C(20,70)=210m7 d) C(19,50) =190
8. Niech f,(z)=>_ 51r21’l:;x oraz C(m,n) /fm ful(z) dx. Wowcezas:
k=n
a) C(2,2)=m/12 b) C(1,2)=m/12
c) C(2,3)=m/48 d) C(1,3)=m/48
9. Podaj w postaci kartezjanskiej sume szeregu o wyrazach zespolonych.
<1 1 44 <1 1 6-i
a =———— b =————
) ;::1 (4i)" 17 17 ) nzz:l (67)" 37 37
=1 1 5 > 1 1 8-i
= —_—— d = —_——
°) n; Gi" 26 26 ) nz::l )" 65 65



Kolokwium 9 Wersja testu A 12 czerwea 2026 1.

10. Podaj w postaci kartezjanskiej sume szeregu o wyrazach zespolonych.

) i( .

\n+i1 n+1l+1 2 2

n+1 1 i

b - _
) §(2n+z 2n+2+z) 10 5
s n+1 1 i
c) Z(Bn—irz 3n+3+2) _%_E

s n+1 1 i
0 (s )
) Z 5n+z om—+5+1 130 26

1
d
11. Niech I(n) :/i. Wowcezas:

, v+ {x
32-1n2 27-1n2
1(32)= b) I(27)=
Q) 1(32) =2 ) 1en ==
25-1n2 16-In2
1(25)= d) 1(16)=
) 1(25)=" ) 1016)= ="
12. Wiedzac, ze 0/ Gdf_l g podaj wartos¢ catki
) 7dx_7r b) 7d$_77
J 64a5+1 6 ) a0+64 96
) T odx . Q) T dx .o
/ 4x6+1_3.\3/§ 8x6+1_3.\/§
> sink
13. Niech f,(x Z sk oraz C(m,n) /fm fn(x) dz. Wowcezas:
ik
a) C(0,4)=25m/48 b) C(0,1)=
c) C(0,2)=3m/4 d) C(0,3)=117/18



Kolokwium 9 Wersja testu B 12 czerwea 2026 r.

ANALIZA 2 12 czerwca 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11,12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery, cyfry i NAWIASY
NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 9 Wersja testu B 12 czerwea 2026 r.

1. Podaj norme supremum funkcji f: R — R zdefiniowanej podanym wzo-
rem.

1

a) f(f’?):m» |f]|=4/15
1

b) f($):ma |fl[=1/3
1

¢) f(ﬂﬁ):ma |fll=4/7

D) J@) = Ifl=4/19

2. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym wzo-
rem.

Q) J@) = Il=4/3

D) J@)= e I71=1/6
) @)= p—semgg MI=1/3
N 0= gy MI=1/9

3. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierna w, ze
1 m
arctg () +arctgw = —.
n 4
a) n=5 w=2/3 b) n=3, w=1/2

c) n=2, w=1/3 d) n=4, w=3/5

4. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w, ze
3T
arctg (n)+arctgw = T

a) n=5 w=3/2 b) n=4, w=5/3
c) n=3, w=2 d) n=2, w=3



Kolokwium 9 Wersja testu B 12 czerwea 2026 r.

5. Niech fn(x):iSizl]jx oraz C(m,n) / fm(2) - fu(x) dz. Wowcezas:
k=1

a) C(3,9)=m/26 b) C(3,7)=m/20

c) C2,3)=n/5 d) C(3,11)=m/32

6. Niech fn(x):iyc:’?]m oraz C(m,n) /fm fn(z) dx. Wow-
czas: =

a) C(3,7)=4m/17 b) C(5,9)=4m/41

c) C(5,11)=4m/51 d) C(3,9)=4m/23

7. Jezeli f,(z Z( k- COSk’:l?) oraz C(m,n) /fm fu(z) dz, to:

k=1
a) (C(20,70)=2107 b) C(10,30)=55x
c) C(9,20)=457 d) C(19,50) =190
8. Niech f,(z)=>_ 51r21’l:;x oraz C(m,n) /fm ful(z) dx. Wowcezas:
k=n
a) C(2,2)=m/12 b) C(1,3)=m/48
c) C(2,3)=m/48 d) C(1,2)=m/12
9. Podaj w postaci kartezjanskiej sume szeregu o wyrazach zespolonych.
1 1 8-1 > 1 1 6-1
a =———— b =————
) ;::1 (8i)" 65 65 ) n; (67)" 37 37
=1 1 5 > 1 1 4-i
- —_— — d = —_—— —_—
°) n; Gi" 26 26 ) nz::l &) 17 17



Kolokwium 9 Wersja testu B 12 czerwea 2026 r.

10. Podaj w postaci kartezjanskiej sume szeregu o wyrazach zespolonych.

) i( e

\3n+i 3In+3+1i 30 10

n+1 1 i
b - _ -
) Z(2n+z 2n+2+i) 10 5

Mg

c)

( n+1 )_ 1 i
—\n+i Cn4l4i) 2 2

s n+1 1 i
0 (s )
) Z 5n+z om—+5+1 130 26

1
d
11. Niech I(n) :/ L Wowezas:

, v+ {x
16-1n2 25-1n2
1(16) = b) I(25)=
) 1(16) == ) 1=
32:In2 27.In2
1(32)= d) 1(27)=
o 1)=" ) 1en=""
12. Wiedzac, ze 0/ Gdf_l g podaj wartosé¢ catki
T dx ™ T
_ y [odroT
2) /45417 3.3 ) J 6425+1 " 6
T dx ™ T dx ™
C>/6 64 96 9 J 851
J 0+ 96 5+1  3.4/2
> sink
13. Niech f,(x Z sk oraz C(m,n) /fm fn(x) dz. Wowcezas:
ok
a) C(0,4)=25m/48 b) C(0,3)=117/18
c) C(0,2)=3mw/4 d) C(0,1)=



Kolokwium 9 Wersja testu C 12 czerwea 2026 1.

ANALIZA 2 12 czerwca 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11,12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery, cyfry i NAWIASY
NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 9 Wersja testu C 12 czerwea 2026 1.

1. Podaj norme supremum funkcji f: R — R zdefiniowanej podanym wzo-
rem.

2 f@) = I7l=4/15

b) J@)= s, Ifl=4/7

) J@) =y Ifl=4/19
1

O @)= Ifl=1/3

2. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym wzo-
rem.

2 J@)=psrmge =173
D) J@)= e I71=1/6
) f@)= gy =4/

N 0= gy MI=1/9

3. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierna w, ze
1 m
arctg () +arctgw = —.
n 4
a) n=2, w=1/3 b) n=3, w=1/2

c) n=5, w=2/3 d) n=4, w=3/5

4. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w, ze
3T
arctg (n)+arctgw = T

a) n=5 w=3/2 b) n=3, w=2
c) n=4, w=5/3 d) n=2, w=3



Kolokwium 9 Wersja testu C 12 czerwea 2026 1.

5. Niech fn(x):iSizl]jx oraz C(m,n) / fm(2) - fu(x) dz. Wowcezas:
k=1

a) C(3,9)=m/26 b) C(2,3)=n/5

c) C(3,11)=m/32 d) C3,7)=m/20

6. Niech fn(x):iyc:’?]m oraz C(m,n) /fm fn(z) dx. Wow-
czas: =

a) C(5,11)=4m/51 b) C(5,9)=4m/41

c) C(3,7)=4m /17 d) C(3,9)=4m/23

7. Jezeli f,(z Z( k- COSk’:l?) oraz C(m,n) /fm fu(z) dz, to:

k=1
a) C(9,20)=457 b) C(10,30)=55x
c) C(20,70)=210m7 d) C(19,50) =190
8. Niech f,(z)=>_ 51r21’l:;x oraz C(m,n) /fm ful(z) dx. Wowcezas:
k=n
a) C(2,2)=m/12 b) C(2,3)=m/48
c) C(1,3)=m/48 d) C(1,2)=m/12
9. Podaj w postaci kartezjanskiej sume szeregu o wyrazach zespolonych.
1 1 5-1 > 1 1 4-1
a =———— b =————
) nz::l (5" 26 26 ) n; (4" 17 17
=1 1 8-i > 1 1 6-i
- —_— — d = —_—— —_—
°) n; ®)" 65 65 ) nz::l 6" 37 37



Kolokwium 9 Wersja testu C 12 czerwea 2026 1.

10. Podaj w postaci kartezjanskiej sume szeregu o wyrazach zespolonych.

) i( e

\3n+i 3In+3+1i 30 10

b) (n n+1 ) 1 i
—~\n+i n+l1+i/ 2 2

( n n+1 )_ 1 i
Sn4+i 5n+5+i/ 130 26

gk

Mg i

c)

Q) i( n n+1 .):_1_i

2n+z 2n+2-+1 10 5

1
d
11. Niech I(n) :/ L Wowezas:

, v+ {x
32-In2 25-1In2
1(32)= b) I(25)=
2 1(32) =2 ) 1) =1
16-1n2 27.In2
1(16) = d) 1(27)=
Q) 1(16)= = ) 1en ="
12. Wiedzac, ze 0/ Gdf_l g podaj wartosé¢ catki
) 70 de ™ b) 7 de.  m
) x0+64 96 ) G429+1 6
) T odx . Q) T dx .o
/ 4x6+1_3.\3/§ 8x6+1_3.\/§
> sink
13. Niech f,(x Z sk oraz C(m,n) /fm fn(x) dz. Wowcezas:
ok
a) C(0,4)=25m/48 b) C(0,2)=3w/4
c) C(0,3)=117/18 d) C(0,1)=



Kolokwium 9 Wersja testu D 12 czerwea 2026 1.

ANALIZA 2 12 czerwca 2026 r., godz. 8:15-9:45

Wyktadowca: Jarostaw Wréblewski

W kazdym zadaniu za 0, 1, 2, 3, 4 poprawne odpowiedzi otrzy-
muje sie odpowiednio 0, 1, 3, 6, 10 punktéw.

Zadania 11,12 i 13 to zadania dodatkowe.

Podczas rozwigzywania testu nie wolno korzystac
z kalkulatoréw.

Odpowiedzi nalezy podawaé¢ w postaci uproszczonej.
Z utamkoéw nie trzeba wylaczaé czesci catkowitej:

np. wystarczy podac %, ale 25% tez bedzie uznane.

Pisz czytelnie, nieczytelne litery, cyfry i NAWIASY
NIE BEDA interpretowane na Twoja korzys¢.



Kolokwium 9 Wersja testu D 12 czerwea 2026 1.

1. Podaj norme supremum funkcji f: R — R zdefiniowanej podanym wzo-
rem.

1

) f@)= s IAl=4/7

b) @)= Ifl=4/19
1

9 f(x)zm, [fllI=1/3
1

D J0)= g Ifl=4/15

2. Podaj norme supremum funkcji f:R — R zdefiniowanej podanym wzo-
rem.

2 J@)=psrmge =173
b) f@) =g, I/=4/3

) @)= sy MI=1/9
) @)= g I71=1/6

3. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierna w, ze
1 m
arctg () +arctgw = —.
n 4
a) n=5 w=2/3 b) n=3, w=1/2

c) n=4, w=3/5 d) n=2, w=1/3

4. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka liczbe wymierng w, ze
3T
arctg (n)+arctgw = T

a) n=5 w=3/2 b) n=4, w=5/3
c) n=2, w=3 d) n=3, w=2



Kolokwium 9 Wersja testu D 12 czerwea 2026 1.

5. Niech fn(x):isml]jx oraz C(m,n) /fm fn(z) dz. Wowezas:
k=1 "
a) C(2,3)=m/5 b) C(3,11)=m/32
c) C(3,7)=m/20 d) C(3,9)=m/26
6. Niech fn(x):i?sil’?kx oraz C(m,n) /fm fn(z) dx. Wow-
=1 N
czas:
a) C(5,11)=4m/51 b) C(3,7)=4m/17
c) C(3,9)=4m/23 d) C(5,9)=4m/41

7. Jezeli f,(z Z( k- COSk’:l?) oraz C(m,n) /fm fu(z) dz, to:

k=1
a) (C(20,70)=2107 b) C(10,30)=55x
c) C(19,50)=1907 d) C(9,20)=45m
8. Niech f,(z)=>_ 51r21’l:;x oraz C(m,n) /fm ful(z) dx. Wowcezas:
k=n
a) C(2,2)=m/12 b) C(1,3)=m/48
c) C(1,2)==m/12 d) C(2,3)=m/48
9. Podaj w postaci kartezjanskiej sume szeregu o wyrazach zespolonych.
1 1 5-1 > 1 1 4-1
a =———— b =————
) nz::l (5" 26 26 ) n; (4" 17 17
=1 1 6-i > 1 1 8-i
- d _
°) n; 6" 37 37 ) nz::l )" 65 65



Kolokwium 9 Wersja testu D 12 czerwea 2026 1.
10. Podaj w postaci kartezjanskiej sume szeregu o wyrazach zespolonych.

e R

\n+i1 n+1l+1

b)

iygk

( n+1 ) 1 i
5n+z Sn+5+1

s n+1 1 i
) ;(Qn—i—z 2n+2+2) 10 5
s n+1 1 i
d -
) Z(STH—Z 3n+3+z) 30 10
1
11. Niech I(n)—/dw Wowcezas:
. _0 A :
32:In2 16-1n2
1(32)= b) I(16)=
Q) 1(32) =" ) 106)=
27-In2 25-In2
1(27)= d) I(25)=
o 1 =" ) 1=
12. Wiedzac, ze 0/ Gdf_l g podaj wartos¢ catki
T dx ™ T
_ y [odoT
2) /45417 3.3 ) J 6425+1 " 6
T odx ™ T dx 0y
) 8x0+1 3-v2 ) 10+64 96
> sink
13. Niech f,(x Z sk oraz C(m,n) /fm fn(x) dz. Wowcezas:
ik
a) C(0,4) =257 /48 b) C(0,3)=11m/18
c) C(0,1)=m d) C(0,2)=3m/4



