Jarostaw Wroblewski Analiza Matematyczna 2, lato 2025/26

Kolokwium nr 4: pigtek 10.04.2026, godz. 8:15-9:45, material zad. 889-1073.

Zadania do oméwienia' na éwiczeniach we wtorki 24 i 31.03.2026.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed éwiczeniami

Catkowanie funkcji wymiernych.

Obliczy¢ / f(z)dz, jesli f(x) dana jest wzorem:
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1000. Obliczy¢ calke nieoznaczona / ]

liczba naturalng spetniajaca nieréwnosé 60 <n < 100.
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1001. Obliczy¢ catke nieoznaczona / 3377733
x
rzeczywistg dodatniag mniejsza od 20.

1002. Obliczy¢ catke nieoznaczona
/ 2x43
z-(x+1)-(x+2) - (x+3)

d
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Wskazéwka: Przemnozy¢ licznik i mianownik przez z°.

- dx
/I'49+l’25 :
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1003. Obliczy¢ catke nieoznaczona

1004. Obliczy¢ catke nieoznaczona

Wskazowka: Sprébowaé podstawienia t = z* dla odpowiednio dobranej liczby naturalnej k.

!Zadania podobne do wczeéniejszych beda pominiete.
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Pole i1 calka oznaczona.

W kazdym z ponizszych 35 zadan podaj w postaci uproszczonej warto$¢ catki oznaczone;j.
Wskazéwka: W niektorych zadaniach lepiej nie catkowaé bezposrednio, tylko narysowaé od-
powiednig figure i obliczy¢ jej pole.
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1040. Obliczy¢ catke oznaczona

25
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1041. Udowodnié nieré6wnosé

1/2 1
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1042. Niech
filx)=va?—2z+1 oraz for1(x)=f1(fu(x)) .

Obliczy¢ wartosé catki oznaczone;j
10

/f5(m) dx .

0

1043. Rozstrzygnac, czy warto$¢ catki oznaczonej
3
/ log, (5% +3) da
1

jest mniejsza czy wieksza od 10.

1044. Obliczy¢ wartos¢ catki oznaczonej

2 3 2
+4 4
/J?)x ;ij?x g
/ 7 3

Wskazowka: Znalez¢ funkcje odwrotng do funkcji f okreslonej wzorem

3x3+4
fla)=\ "

a nastepnie przedstawi¢ dang catke w postaci pola odpowiedniej figury.

1045. Rozstrzygnac, ktora catka jest wieksza:

2 2
4 127 — 1523 3| 127 — 74
et e ety 2
1/ - dx czy 1/ B dr

1046. Rozstrzygnac, czy warto$¢ catki oznaczonej

21
/ V152 — 30000 dz
20

jest mniejsza czy wieksza od 315.
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1047. Rozstrzygnaé, czy wartos¢ catki oznaczonej

2
/8~\/5+(x—1)~1nxdx
1

jest mniejsza czy wieksza od 10.

Udowodni¢ nastepujace nierownosci:
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1054. 2v/2 < /xl/x dz 1055. 3 </x“ dr < R Wsk.: Oszacowac¢ x* przez x®.

2 2

1056. Niech

Y

b
C(a,b) = [/ log,2 dx

gdzie [y] oznacza czesé catkowity liczby y. Obliczyé wartosci wyrazen:

a) C(80,122) b) C(200,240) c) C'(400,440) d) C(800,880)
1057. Dla podanej liczby a wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista dodatnia b, aby zachodzita

roéwnos¢

/ba:dx Inb5
Joa2+1 2
a)a=0 b)a=1 c) a=2 d)a=3

1058. Obliczy¢ wartosé catki oznaczonej
666

[

0

1
{x—i—QH dx .

1059. Obliczy¢ wartos¢ catki oznaczonej
169

dx
44 Ve++/x+120

1060. Rozstrzygnac, czy warto$¢ catki oznaczonej

3
/log2 (3°+5) dz
1
jest mniejsza czy wieksza od 8.
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1061. Rozstrzygnaé, czy wartos¢ catki oznaczonej
5
/ Va3 +3da
3

jest mniejsza czy wieksza od 11/3.

W kolejnych 12 zadaniach na podstawie znajomosci przyblizenia jednej catki podaj przyblizong
wartos¢ drugiej catki.
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