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Male twierdzenie Fermata (c.d.)

201. Wskazaé¢ cztery dwucyfrowe dzielniki pierwsze liczby 2219 —1.

202. Wskazaé¢ trzy dwucyfrowe dzielniki pierwsze liczby 5122 — 244,

203. Wskazaé¢ pie¢ dwucyfrowych dzielnikéw pierwszych liczby 3180 — 2120,

204. Udowodni¢, ze dla dowolnej nieparzystej liczby pierwszej p istnieje taka dodatnia
liczba caltkowita n, ze
n"=(n+1)""" (mod p) .

205. Niech k bedzie taka liczba catkowita dodatnia, ze liczby 6k+1, 12k+1, 18k +1
sg pierwsze. Udowodnic¢, ze liczba
n=(6k+1)-(12k+1)-(18k+1)
jest liczba Carmichaela, tzn. dla kazdej liczby catkowitej a zachodzi
a"=a (mod n).

206. Interesuja nas takie liczby catkowite dodatnie A< B <C < D, ze dla kazdej
liczby catkowitej dodatniej k, dla ktorej liczby Ak+1, Bk+1, Ck+1, Dk+ 1 sa pierwsze,
liczba

n=(Ak+1)-(Bk+1)-(Ck+1)-(Dk+1)
jest liczba Carmichaela. Podaé¢ przyktady kilku czwoérek (A, B, C, D) spetniajacych po-
wyzszy warunek.

207. Znalez¢ taka liczbe naturalng n < 55, ze n® =2 (mod 55).

208. Znalez¢ taka liczbe naturalng n < 91, ze n® =2 (mod 91).

209. Znalez¢ taka liczbe naturalng n < 4141, ze n%" =3 (mod 4141).

210. Liczba pierwsza p, liczba naturalna k oraz liczby catkowite a, b spetniajg warunek
a=b (mod pk>. Dowiesé, ze a” = bP (mod pk“).

211. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby pierwszej p oraz liczby catkowitej a niepodzielne;j
przez p zachodzi przystawanie

a?’P=1 (mod p2) .

212. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby pierwszej p oraz liczby catkowitej a zachodzi

przystawanie
5 .4
AP’ TP =40 (mod p5) .

213. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby pierwszej p, liczby naturalnej k oraz liczby
catkowitej a niepodzielnej przez p zachodzi przystawanie

a®P VP =1 (mod pk) :
214. Liczba naturalna a jest wzglednie pierwsza z 10, a liczby naturalne m, n spetniaja

kongruencje
m=n (mod 100).

Dowies¢, ze wowczas
a™=a" (mod 1000).
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