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316. Udowodnij istnienie nieskonczenie wielu takich liczb naturalnych n, ze dla pewnej
liczby naturalnej k liczba n! jest podzielna przez 3%, ale nie jest podzielna przez 4*.

317. Udowodnij istnienie nieskonczenie wielu takich liczb naturalnych n, ze dla pewnej
liczby naturalnej k liczba n! jest podzielna przez 4%, ale nie jest podzielna przez 3*.

318. Dana jest szachownica n x n pomalowana w standardowy sposob. W jednym ru-
chu mozemy zmieni¢ na przeciwny kolor wszystkich pol w jednym rzedzie poziomym lub
pionowym. Jakg najmniejszg niezerowa liczbe pol czarnych mozemy uzyskaé wykonujac
ciag dozwolonych ruchéw?

319. Rozstrzygnij, czy mozna wybra¢ 75 punktéw Py, Ps, ..., Pys wewnatrz kota o pro-
mieniu 300 w taki sposob, aby PP; >i+j dla wszystkich 1 <7 < j <75.

320. Rozwiaz réwnanie
m"™ " = (m+n)"

w liczbach catkowitych dodatnich m, n.

321. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb catkowitych dodatnich m, n liczba
(10m)!- (10n)!
(5m)!- (5n)!- (3m+2n)!- (3n+2m)!

jest catkowita.

322. Udowodnij, ze istnieje nieskoniczenie wiele nieprzystajacych trojkatow prostokat-
nych o bokach catkowitej dtugosci, w ktorych dtugosci przyprostokatnych sg wzglednie
pierwszymi liczbami rézniacymi sie o 7.

323. Na ptlaszczyznie danych jest 2018 punktow, z ktorych dowolne cztery sa wierz-
chotkami czworokata wypuktego. Udowodnij, ze mozna tak potaczy¢ te punkty w pary
rysujac 1009 odcinkéw, aby dowolne dwa narysowane odcinki sie przecinaty.

324. Udowodnij, ze pole rzutu prostokatnego szescianu o krawedzi 1 na ptaszczyzne
jest nie wieksze niz v/3.

325. Udowodnij, ze w dowolnym czworoscianie istnieje wierzchotek, przy ktorym
wszystkie katy ptaskie sg ostre.
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