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520. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje ciagte f:R — R spetniajace dla dowolnych liczb
rzeczywistych z, y warunek

flx+y)=flx)+f(y).

521. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje ciggte f:R— R spetniajace dla dowolnych liczb
rzeczywistych x, y warunek

flx+y)=f(z) fly).

522. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje ciagte f:R— R spetniajace dla dowolnych liczb
rzeczywistych z, y warunek

flzy)=f(z) - f(y).

523. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje ciggte f:R— R spetniajace dla dowolnych liczb
rzeczywistych x, y, z warunek

flety+2)+f@)+fy)+f(z)=fla+y)+ fly+2)+ fz+z).

524. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje ciagte f:R— R spetniajace dla dowolnych liczb
rzeczywistych z, y, 2 warunek

flx+y+z)-fx) fly) f(z2)=fla+y) fly+2) flz+x).

525. Dodatnig liczbe catkowita n nazwiemy superztozong, jezeli kazdy jej dzielnik
pierwszy jest mniejszy od y/n. Udowodnij, ze istnieje nieskoniczenie wiele par kolejnych
liczb superztozonych.

Sprobuj poprawié¢ ten wynik zastepujac pierwiastek kwadratowy pierwiastkiem wyz-
szego stopnia lub zadajac wiecej niz dwéch kolejnych liczb superziozonych.

526. Udowodnij, ze liczba
817 +36° + 16°

jest ztozona.

527. Liczbe pierwsza nazwiemy klawq, jezeli jest dzielnikiem liczby
n'®+16n+1

dla pewnej liczby naturalnej n. Udowodnij, ze istnieje nieskonczenie wiele liczb klawych.

528. Rozstrzygnij, czy istnieje taka liczba pierwsza p oraz takie liczby catkowite
a, bic, ze liczby a+b+c oraz a*+b* +c* s podzielne przez p, ale liczba a'® + b0 416
nie jest podzielna przez p.
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529. Udowodnij, ze istnieje taka liczba pierwsza p oraz takie liczby catkowite aq, as,
as, ay, as, ag, a7, ze dla k=1,2,3,4,5,6 liczby
a]f+a’§+a§+ai+a’§+a’g+a’;
sa podzielne przez p, ale liczba
al +al+al+al+ak+af+al
nie jest podzielna przez p.
Sprobuj uogdlni¢ powyzszg wlasnosc.

530. Liczby rzeczywiste x, y, z spetniaja nierownosci
T+y+2z 206, ry+yz+zxr > 11, ryz < 6.
Udowodnij, ze
y+ e+ e+ iz +yie+ 22y > 48.

531. Wykaz, ze dla dowolnej liczby catkowitej n > 2 zachodzi nieréwnosé
(n _ 2)3n—2 . (n+ 1)6n—4 . n12 < (n+2)3n+2 . (n _ 1)6n+4.

532. Rozstrzygnaé¢ prawdziwos¢ nastepujacego zdania:
Sposrod dowolnych 35 réznych liczb naturalnych mozna wybraé takie trzy rézne liczby
a, b, ¢, ze liczba a®+b*+ c® — ab—bc — ca jest podzielna przez 17.

533. Rozstrzygna¢ prawdziwos$¢ nastepujacego zdania:
Sposrod dowolnych 34 réznych liczb naturalnych mozna wybraé takie trzy rézne liczby
a, b, ¢, ze liczba a®+b%+c? —ab— bc — ca jest podzielna przez 17.

534. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby naturalnej n > 1 zachodzi nieréwnos¢
ul (12 _ n"
n (n—1)n-1"
535. Niech k bedzie liczbg catkowita dodatnig. Oznaczmy

n=3k-+1 oraz q=3k>+3k+1.
Udowodni¢, ze liczba (n+1)""'+(—n)" jest podzielna przez ¢°.

536. Dowies¢, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych xy, x5, 3, ..., x9 spelniajacych
warunki
9 9
Zx,z =1 oraz Y kxp=17
k=1 k=1
zachodzg nieréwnosci
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