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567. Dowies¢, ze istniejg takie piecioelementowe podzbiory Aj, Ag, ..., A3 zbioru
{1,2,...,23}, ze dla wszystkich 1 <7< j <1463 zbiér A;NA; ma co najwyzej trzy ele-
menty.

568. Wyznaczy¢ najmniejsza liczbe naturalna n, dla ktorej istnieja liczby rzeczywiste
ai, as, ..., a, spemiajace warunki

oa;=25, > ai=33, D al=49, ) a;=8l.
i=1 =1 i=1 i=1

569. W kazdym polu kwadratowej tablicy 18 x 18 napisano jedna z liczb 1, 2, 3, ..., 70.
Dowies¢, ze istnieje taki rownoleglobok o wierzchotkach w srodkach pél tablicy, ze sumy
liczb wpisanych w pola na koncach jego przekatnych sa réwne.

570. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje ciggte f: R — R spetniajace warunek

v f(@)+ f (2y?) =2y f(ay)
dla dowolnych z,y € R.

571. Rozstrzygnaé, czy istnieje taka funkcja f:R— R speliajaca dla dowolnych
x,y € R warunek

(F(@) fW) = fla—y) flx+y),
ze
f0)=f(1)=1+#f(1/3).
572. Dowieéé, ze kazda liczba wymierna daje sie zapisa¢ w postaci a*+b* —ct —d?,
gdzie a, b, ¢, d sa liczbami wymiernymi.

573. Tasowanie kart przebiega nastepujaco: Bierzemy tali¢ kart w prawg reke i prze-
rzucamy do lewej reki po jednej karcie, raz na wierzch, raz pod spoéd. Najpierw przerzu-
camy do lewej reki pierwsza karte z wierzchu, potem druga karte wrzucamy na wierzch
pierwszej, trzecia pod spod, czwartg na wierzch, piata pod spod i tak dalej. Tak wiec
karty utozone w kolejnosci:

1,2, 3,4,5,6,7, 8,9, 10, ...
po jednokrotnym przetasowaniu utozg si¢ w kolejnosci
..., 10,8,6,4,2,1,3,5 7,9, ...

Dowies¢, ze przy wielokrotnym tasowaniu talii ztozonej z k kart, po nie wiecej niz
k tasowaniach otrzymamy poczatkowe utozenie kart.

574. Dowies¢, ze dla kazdej dodatniej liczby catkowitej n iloczyn wszystkich liczb
pierwszych p spetiajacych nierownosci n < p < 2n jest mniejszy od 4™.

575. Dowiesc, ze dla kazdej odpowiednio duzej liczby naturalnej n, miedzy n i 2n jest
wiecej niz 2018 liczb pierwszych.
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