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12. Znajdz takie liczby catkowite dodatnie a, b, ¢, d, ze
a®+ bt =dt.

13. Udowodnij istnienie nieskoniczenie wielu takich trojek liczb catkowitych dodatnich

a, b, c, ze
a>+ b =c*,
a ponadto NWD(a, b, ¢) = 1.

Wskazéwka: Przyjmij a =z —y oraz ¢ =x+y, a nast¢pnie podstaw za x oraz y od-
powiednie wyrazenia.

14. Znajdz takie liczby catkowite dodatnie a, b, ¢, d, ze

a®+b'+°=d*,
a ponadto NWD(a, b, ¢, d) = 1.

Wskazéwka: Przyjmij b=x — 1 oraz d =x + 1, a nastepnie podstaw za x odpowiednig
liczbe.

15. Znajdz takie liczby catkowite dodatnie a, b, ¢, d, ze

at+ b+ =d*,
a ponadto NWD(a, b, ¢, d) =1.
16. Rozstrzygnij, czy réwnanie
QS b P g et = fE
ma rozwigzanie w dodatnich liczbach catkowitych a, b, ¢, d, e, f speliajacych warunek
NWD(a, b, ¢, d, e, f)=1.

17. Ile istnieje takich liczb calkowitych dodatnich n <105, ze liczba n? —1 jest po-
dzielna przez 1057

18. Ile istnieje takich liczb calkowitych dodatnich n < 91, zZe liczba n® — 1 jest podziel-
na przez 917

19. Udowodnij, ze istnieje 2020 kolejnych liczb ztozonych.

20. Udowodnij, ze istnieje 2020 kolejnych liczb naturalnych, z ktéorych kazda ma co
najmniej 2020 réznych dzielnikéw pierwszych.

21. Udowodnij, ze istnieje 2020 kolejnych liczb naturalnych, z ktérych kazda jest
podzielna przez 2020-ta potege pewnej liczby pierwsze;j.

22. Udowodnij, ze istnieje 2020 kolejnych liczb naturalnych, z ktérych kazda ma
dzielnik pierwszy postaci 4k+3 wystepujacy w jej rozktadzie na czynniki pierwsze w
pierwszej potedze.

23. Udowodnij, ze istnieje nieskonczenie wiele liczb pierwszych dajacych przy dziele-
niu przez 6 reszte 5.

24. Udowodnij, ze istnieje nieskonczenie wiele takich liczb pierwszych p, ze liczby
p=Ek sa ztozone dla k=1,2,3,...,2020.

W tym (i tylko w tym) zadaniu wolno skorzysta¢ bez dowodu z twierdzenia Dirichleta
o liczbach pierwszych w postepach arytmetycznych:

Kazdy rosngcy postep arytmetyczny o wyrazach naturalnych, w ktorym réznica postepu
jest wzglednie pierwsza z poczgtkowym wyrazem, zawiera nieskonczenie wiele liczb pierw-
szych.
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