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25. Wykaz, ze nie istnieje dodatnia liczba catkowita n, dla ktérej liczba (54n)! jest
podzielna przez liczbe (56!)™.

26. Liczbe pierwszg nazwiemy klawq, jezeli jest dzielnikiem liczby
n'®4+16n+1
dla pewnej liczby naturalnej n. Udowodnij, ze istnieje nieskonczenie wiele liczb klawych.

27. Komisja Finansowa liczy sze$¢ osob, w tym przewodniczacy. Nalezy zamontowac
w skarbcu jak najmniejsza liczbe zamkéw i rozdaé klucze cztonkom komisji tak, aby
spetnione bylty nastepujace warunki:
e kazdych czterech cztonkéw KF moze otworzy¢ skarbiec,
e zadnych dwdéch cztonkéw KF nie moze otworzy¢ skarbcea,
e trzech cztonkéw KF moze otworzy¢ skarbiec wtedy i tylko wtedy, gdy wérdod nich jest
przewodniczacy.

Wyznacz liczbe zamkéw, ktore nalezy zamontowa¢ w skarbceu.

28. Udowodnij, ze liczba
817+36°+16°
jest ztozona.
29. Udowodnij, ze istnieje taka liczba pierwsza p oraz takie liczby catkowite a;, as,
as, a4, as, ag, ar, ze dla k=1,2,3,4,5,6 liczby
af+a'§+a’§+ai+a’§+a’é+a’;
sg podzielne przez p, ale liczba
al +as+al+ai+al+afi+al
nie jest podzielna przez p.
30. Liczby rzeczywiste x, y, z spetniaja nierownosci
r+y+2z2206, ry+yz+zr>11, ryz < 0.
Udowodnij, ze
P2y+yiz+ 2r+ 2tz +yie+ 22y > 48.

31. Rozstrzygnij, czy istnieje taka liczba pierwsza p oraz takie liczby catkowite a, bi c,
ze liczby a+b+c oraz a*+b*+c* sg podzielne przez p, ale liczba a'®+b'%4-¢!6 nie jest
podzielna przez p.

32. Dane sg takie dodatnie liczby rzeczywiste ay, as, as, ay, as, ag, a7, ze
a1 +as+as+as+as+ag+ar="7.
Wykaz, ze istnieje permutacja
(b1, b2, b3, by, bs, bs, br)
liczb
(a1, az, as, ay, as, ag, ar),
dla ktorej speliona jest nieréwnosé

b1bg + babz 4 b3by + babs + bsbg + bbr +b701 < 7.
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