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33. Dana jest liczba pierwsza p oraz takie liczby catkowite a, b, ze
a=b (mod p).
Dowiedc, ze

a’ =’ (mod p2> )

34. Dana jest nieparzysta liczba pierwsza p oraz takie liczby caltkowite a, b niepo-
dzielne przez p, ze liczba a+b jest niepodzielna przez p?. Dowiesé, ze liczba aP +bP jest
niepodzielna przez p>.

35. Dana jest nieparzysta liczba pierwsza p oraz takie liczby catkowite a, b, ze liczba

app +bpp
jest podzielna przez p. Dowiesé, ze jest ona podzielna przez pP™t.

36. Dana jest liczba pierwsza p oraz takie liczby catkowite a, b, ¢, ze liczba
2 2 2
a’” +b" 4
jest podzielna przez p®. Dowiesé, ze wowcezas liczba
al + b+

jest podzielna przez p?.

37. Dana jest liczba pierwsza p oraz taka liczba catkowita a, ze
a#1 (mod p)
oraz
a®=1 (mod p).
Dowiesé¢, ze dla kazdej liczby naturalnej k zachodzi kongruencja
(a+1)" =a” +1 (mod pkH) :

38. Dana jest liczba pierwsza p oraz takie liczby catkowite a, b, ¢ niepodzielne przez p,
ze
aP +bP =P (mod p2) .
Dowies¢, ze wowczas istnieje taka liczba catkowita d, ze
(d+1)P=dP+1 (mod p2) ,
a przy tym liczby d i d+1 sg niepodzielne przez p.

39. Liczby naturalne ng, ni, no, ..., nog spetniaja rownanie
né5:ni5+n%5+...+nég.
Udowodnij, ze co najmniej jedna z liczb ng, ny, no, ..., nog jest podzielna przez 31.
40. Liczby catkowite dodatnie ny, ns, ..., n1g00, M spetniaja réwnanie
R0 L 250 L 256 4 236 256

Udowodnij, ze
m>10™.
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