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51. Czy prostokatnymi paskami papieru o wymiarach 1 x4 mozna oklei¢ trzy $cia-
ny prostopadtoscianu 10 x 10 x 11 majace wspélny wierzchotek? Paski mozna zaginaé
wzdhuz krawedzi prostopadto$cianu, ale nie moga na siebie zachodzi¢ ani wystawaé poza
oklejane Sciany.

52. Rozstrzygnij, czy istnieje szeScian o wierzchotkach w punktach kratowych, ktorego
dhugos¢ krawedzi nie jest liczba catkowita.

53. Udowodnij nieréwnosé
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54. Czy sposrod dowolnych 35 réznych liczb naturalnych mozna wybraé takie trzy
rézne liczby a, b, ¢, ze liczba a? +b%+c? — ab— bc— ca jest podzielna przez 177

55. Czy sposroéd dowolnych 34 réznych liczb naturalnych mozna wybraé¢ takie trzy
rézne liczby a, b, ¢, ze liczba a? 4+ b? +c? — ab—be — ca jest podzielna przez 177

56. Czy sposrod dowolnych 38 réznych liczb naturalnych mozna wybraé takie trzy
rézne liczby a, b, ¢, ze liczba a? +b%+c? — ab—bc— ca jest podzielna przez 197?

57. W rejs t6dka po jeziorze moze wyruszy¢ trzech turystow. Czy mozna tak zapla-
nowac rejsy dla 7-osobowej wycieczki, aby kazdych dwoch uczestnikéw ptyneto ze soba
doktadnie raz?

58. W rejs t6dka po jeziorze moze wyruszy¢ trzech turystow. Czy mozna tak zapla-
nowac rejsy dla 13-osobowej wycieczki, aby kazdych dwoch uczestnikéw ptyneto ze soba
doktadnie raz?

59. W rejs 16dka po jeziorze moze wyruszy¢ czterech turystow. Czy mozna tak zapla-
nowac rejsy dla 13-osobowej wycieczki, aby kazdych dwoch uczestnikéw ptyneto ze soba
doktadnie raz?

60. W rejs t6dka po jeziorze moze wyruszy¢ trzech lub czterech turystéw. Czy mozna
tak zaplanowac rejsy dla 17-osobowej wycieczki, aby kazdych dwoéch uczestnikéw ptyneto
ze sobg doktadnie raz?

61. W rejs 16dka po jeziorze moze wyruszy¢ trzech lub czterech turystéw. Czy mozna
tak zaplanowac rejsy dla 19-osobowej wycieczki, aby kazdych dwoch uczestnikéw pryneto
ze sobg doktadnie raz, a przy tym co najmniej raz ptyneto tédkg czterech turystow?

62. W rozgrywkach ligi pitkarskiej bierze udziat 2n druzyn. Zaplanuj rozgrywki kazdy
z kazdym w formie 2n — 1 kolejek tak, aby kazda druzyna grata w kazdej kolejce doktadnie
jeden mecz.

63. Udowodnij, ze istnieja takie piecioelementowe podzbiory A;, As, ..., Asgy zbioru
{1,2, ..., 15}, ze dla kazdych 1 <i < j <201 zbiér A;NA; ma co najwyzej trzy elementy.

64. Ile najwiecej mozna wybra¢ podzbioréw zbioru 7-elementowego tak, aby kazde
dwa wybrane podzbiory réznity sie przynaleznoscia co najmniej trzech elementéw (czyli,
aby réznica symetryczna tych podzbioréw byta co najmniej 3-elementowa)?

65. Ile najwiecej mozna wybra¢ podzbioréw zbioru 15-elementowego tak, aby kazde
dwa wybrane podzbiory réznity sie przynaleznoscia co najmniej trzech elementow?

66. Udowodnij, ze na przestrzennej szachownicy 8 x 8 X 8 mozna tak ustawic¢ 32 wieze,
aby kazde pole byto zajete lub atakowane przez jakas wieze.

- 7 - Jarostaw Wréblewski Blok Olimpijski 2020/21, klasy 1A, 2Ap, 2Ag, 3A



