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3. Wzory skréconego mnozenia, dzialania na wielomianach.

Procenty. Elementy kombinatoryki: dwumian Newtona i tréj-
kat Pascala.

25 pazdziernika 2008 r.

35. Uprosci¢ wyrazenie

1
— 1+ 2V6.
54216

36. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé

1
Vn2+n—n<§.

37. Uzupehi¢ wzory skroconego mnozenia. Kropki wystepujace po lewej stronie row-
nosci zastapi¢ pojedynczym znakiem.
a) a®..0>=(a+b)-...
b) a®...b3=(a—b)-...
c)at..b*=(a+0b)-...
d) a*..b*=(a—b)-...

38. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé
112233

3/ 3 2
ne+n <n+336698'

39. Ktore z wielomianéw z3°0—1, 239+1, 250—1, 29941 sg podzielne przez wielomian
a) x°+1,
b) z°—1,
c) 20 +1,
d) 20-17

40. Skomentowaé frgment artykutu Anny Zawadzkiej, Ile wazy light? (Gazeta Wy-
borcza, 24 sierpnia 2006 r.):

W Smietankowym Warmii tluszczu co prawda 73%, ale nie podano, czy na 100 g, czy
na calqg kostke, czyli na 200 g. Z Laciatym to samo. Napis glosi minimum 82% tluszczu.
Ale na ile? Nie podano. Masto Stotowe z Sokotowa Podlaskiego - 73,5% ttuszczu. Zndw
nie wiemy, czy na 100 g, czy na kostke. Zwyczajowo na opakowaniach podaje sie losé

ttuszczu na 100 gramow, ale konsument ma prawo tego nie wiedziec.
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41. Kilogram ziemniakéw kosztuje 50 groszy. Jaka bedzie cena ziemniakéw, jezeli ich
cena wzrosnie
a) o 2000%
b) o 1000%
c) 0 400%
d) o 200%
e) o 100%

42. Za 17 ztotych i 37 groszy mozna kupi¢ 30 kg ziemniakéw. Ile ziemniakéw mozna
bedzie kupi¢ za 34 ztote i 74 grosze, jezeli ich cena
a) wzrosnie o 20%
b) zmaleje o 20%
c¢) wzrosnie o 50%
d) zmaleje o 50%

43. Cgzy istnieja takie liczby pierwsze p i q, ze liczba ¢ jest od liczby p
a) wieksza o 100%
b) wieksza o 50%
c¢) wieksza o 40%
d) wicksza o 20%
e) wieksza o 5%

f) mniejsza o 5%

44. Liczba naturalna m jest o 256% wieksza od liczby naturalnej n. O ile procent
najwiekszy wspolny dzielnik liczb m i n jest mniejszy od ich najmniejszej wspolnej wie-

lokrotnosci?

45. Liczba naturalna m jest o 25% mniejsza od liczby naturalnej n. O ile procent naj-
mniejsza wspolna wielokrotnosé liczb m i n jest wicksza od ich najwigckszego wspolnego
dzielnika?

46. Chcemy ulokowa¢ w banku pienigdze na 5 lat. Ktéry z dwoch bankéw powin-
niSmy wybraé, oferujacy 10% rocznie z coroczng kapitalizacja odesetek, czy oferujacy
12% rocznie, ale z odsetki dopisywanymi po 5 latach, bez kapitalizacji w trakcie trwania

okresu lokaty 7
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47. Uporzadkowac rosngco nastepujace liczby:
100 100 100 100 100 100
7 ) \2r ) \47) \57) \77) \97 )

48. Rozwigzaé¢ réwnanie
5 n\ (k
4) \2

49. Wskaza¢ taka liczbe z, ze dla dowolnych liczb naturalnych n i k prawdziwa jest

n n n . n n+2
x = .
k k+1 k+2 k42
50. Dowied¢, ze dla dowolnych liczb catkowitych nieujemnych a,b,c zachodzi réwnosé

- <+b+><bz>:<+z+)<+>
. TczyiSumzz%(?)+<z>+<’§>+~*<n"1>*@)'
52. Obliczy¢ sume (8)* <Z>+ @ +<Z> .

53. Dowies¢, ze dla kazdej liczby naturalnej n > 2 zachodzi nieréwnosé
2
< ”) <4
n

54. Czy w trojkacie Pascala istniejg trzy liczby stojace w jednym wierszu na kolejnych

w liczbach naturalnych n>4, k> 2.

réwnosé

miejscach i pozostajace w proporcji 1:2:3 7

55. Na okregu zaznaczono n punktow i narysowano wszystkie cieciwy o koncach w
tych punktach. Okazalo si¢, ze zadne trzy z narysowanych cigciw nie maja wspdlnego
punktu lezacego wewnatrz kota ograniczonego danym okregiem. Na ile obszaréw zostato
podzielone koto, jezeli n=1, 2, 3, 4,57 Dla jakiej liczby n koto zostanie podzielone na

256 obszardéw?

http://www.math.uni.wroc.pl/mdm/
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