Jarostaw Wroblewski Matematyka dla Myslgcych, 2008/09

4. Postep arytmetyczny i geometryczny. Warto$é¢ bezwzgled-
na, potegowanie i pierwiastkowanie liczb rzeczywistych.

15 listopada 2008 r.

Uwaga: Przyjmujemy, ze postep geometryczny ma wszystkie wyrazy rozne od zera.

56. Obliczy¢ sume postepu geometrycznego

1+3+9+274...+3".

57. Obliczy¢ sume postepu arytmetycznego
2234228 +2334...+778.

58. Pierwszy, czwarty i dziesiaty wyraz postepu arytmetycznego tworza (z zacho-
waniem kolejnosci) postep geometryczny trojwyrazowy. Wyznaczy¢ iloraz tego postepu

geometrycznego.

59. Wyznaczy¢ pierwszy wyraz postepu arytmetycznego z poprzedniego zadania, jesli

wiadomo ponadto, ze jego sibdmy wyraz jest rowny 21.

60. Dla ktorych liczb naturalnych n > 3 prawdziwe jest nastepujace twierdzenie?
W dowolnym postepie arytmetycznym n-wyrazowym o sumie 0, co najmniej jeden z

wyrazow jest rowny 0.
61. Ulozy¢ sensowng wersje poprzedniego zadania dla postepoéw geometrycznych.
62. Poda¢ wzoér na iloczyn wyrazow postepu geometrycznego.

63. Dla ktorych liczb naturalnych n > 3 dowolny postep geometryczny n-wyrazowy

ma dodatni iloczyn wyrazow?

64. Dla ktérych liczb naturalnych n > 3 istnieje postep arytmetyczny n-wyrazowy o

sumie n i jednym z wyrazéow réwnym n ?
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65. Dla ktorych liczb naturalnych n podany wzor jest poprawnym wzorem na sume

n-wyrazowego postepu arytmetycznego aq, as, ..., a, !
ar+ag+a
a) S, = 7TTagT a2
3
3a11+a
b) Sn:%'
a7+ ag +ay,
c) Sn:%'
as+ar+ap_g+ay
d) S, = 4T a7 y 9 )

66. Dobra¢ takie liczby A, B (by¢ moze zalezne od n), aby otrzymaé¢ wzor na sume
n-wyrazowego postepu arytmetycznego ap, aso, ..., Qy.
a) S,=Aa;+Bay (n>3)
b) S,=Aas+Ba; (n>7)

67. Uprosci¢ wyrazenie

\/n—40y/n+400.

68. Rozwiagza¢ rOwnanie

|z =5+ |x+T7]=12.

69. Ktora z liczb jest wicksza
8444 16333

czy To17 ?

17667 17666
) czy
3333% 4 66664 33334

a) 1717

70. Poda¢ co najmniej trzy przyktady par takich liczb wymiernych dodatnich a < b,

ze a® =b°.

b

Uwaga: Zgodnie z obowigzujaca konwencja, w napisie typu a®* potegowanie wykonuje

sie od gory, tzn.

ab :a(b).

71. Uprosci¢ wyrazenie
(3% —2%) - (3% +2%) - (37" +227) .
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72. Niech a = v/2. Ktéra z liczb jest wieksza

a czy 1010 2
Pomoc dla oso6b dostajacych oczoplasu: liczba a wystepuje w pierwszym wyrazeniu

16 razy.

73. Uzupemié¢ zdanie: Dla dowolnego postepu .............cccciien. ai, as, ..., A, Cigg

a1+7,a0+7, ..., a,+7 jest postepem ............cceivviiinnnnn.

74. Uzupemi¢ zdanie: Dla dowolnego postepu .........ccccoooceienieeee. ai, ag, ..., a4, Ciag

Tay, Tas, ..., Ta, jest postepem ........cc.oceeeeiennnn.

75. Uzupemhi¢ zdanie: Dla dowolnego postepu .........cccccccveeeneeene. ai, ag, ..., A, Cigg
al,ab, ..., al jest postepem ............ccocooee...
76. Uzupemi¢ zdanie: Dla dowolnego postepu ... ai, as, ..., Q, Ciag

7O T2 T jest postepem ...

77. Uporzadkowac¢ nastepujace liczby w kolejnosci rosnacej

http://www.math.uni.wroc.pl/mdm/
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