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2. Liczby pierwsze i zlozone, jednoznaczno$é rozkladu na
czynniki pierwsze, najwiekszy wspélny dzielnik, najmniejsza
wspolna wielokrotno$é. (c.d.)

10 pazdziernika 2009 r.

20. Ktoéra liczba jest wicksza, 281810 czy 69 ?
21. Obliczyé NWD(24], 24%).
22. Obliczy¢ NWW(12'2, 18'%).

23. Niech a=24.37.59 h=26.311.55 —210.33.72,
Obliczy¢ NWD(a,b,c) oraz NWW (a,b,c).

24. Niech a=21.37.6%, h=26.311.45 —210.33.1(2,
Obliczy¢ NWD(a,b,c) oraz NWW(a,b,c).

25. Wyznaczy¢ wszystkie liczby naturalne n > 1, dla ktérych liczba n? —1 jest pierw-

sza.
26. Wyznaczy¢ wszystkie liczby pierwsze p, dla ktoérych liczba 3p+1 jest pierwsza.
27. Wyznaczy¢ wszystkie liczby pierwsze p, dla ktorych liczba p? +2 jest pierwsza.
28. Czy istniejg liczby naturalne m, n spetniajace rownanie

6" =12""7

29. Czy istniejg liczby naturalne m, n, k spetlniajace réwnanie

6m-12" =187

30. Czy istnieja liczby naturalne m, n, k spelniajace réwnanie

18™.24" = 12F ?

31. Wyznaczy¢ wszystkie liczby naturalne d o nastepujacej wtasnosci: Dla dowolnych
liczb naturalnych m, n, jezeli iloczyn mn jest podzielny przez 7, to co najmniej jedna z

liczb m, n jest podzielna przez d.

32. To samo z liczba 24 zamiast 7.
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33. Na wyspach Bergamutach podobno jest kot w butach i podobno uzywaja tam
tylko liczb naturalnych dajacych przy dzieleniu przez 3 reszte 1. To ograniczenie nie
pozwala na wykonywanie dodawania, ale mnozenie nie sprawia ktopotu. Mozna tez bez
problemu mowi¢ o podzielnosci liczb. Liczba 4 jest uwazana za liczbe pierwsza, bo oprocz

11 4 nie ma zadnego innego dzielnika sposréd liczb uzywanych na Bergamutach.

Ktoére sposrod liczb mniejszych od 50 sg na Bergamutach uwazane za pierwsze, a ktore
za ztozone?

Czy na Bergamutach prawdziwe jest twierdzenie o jednoznacznosci rozktadu na czyn-
niki pierwsze?

Czy na Bergamutach prawdziwa jest nastepujaca charakteryzacja wspolnych dzielni-
kow liczb m i n:
Liczba d jest wspolnym dzielnikiem liczb m i n wtedy i tylko wtedy, gdy d jest dzielnikiem
liczby NWD(m, n).

Czy na Bergamutach prawdziwa jest nastepujaca charakteryzacja wspolnych wielo-
krotnosci liczb m i n:
Liczba w jest wspolng wielokrotnoscig liczb m i n wtedy i tylko wtedy, gdy w jest wie-
lokrotnoscia liczby NWW (m, n).

Czy na Bergamutach prawdziwe sg wzory:
a) (NWD(m, n))> =NWD(m?, n?)
b) NWD(a, b, ¢c) =NWD(NWD(a, b), c)

34. Obliczy¢

a) NWD(254678914%7, 10%)

b) NWD(47285136413, 2°0)

c) NWD(100000008%, 1216)

d) NWD(100000011, 3003%)

e) NWD(200000004%!, 24%%)

f) NWD(18465210275%, 107)

g) NWD(7771428426328°, 14%7)

h) NWD(1122334455666%°, 447)

i) NWD(12468945716272%, 1417, 330%%)
j) NWD(1352263965789126%, 261°, 39%2)
k) NWD(11223344%, 22446688'?)
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3. Wzory skréconego mnozenia, dzialania na wielomianach.
Procenty. Elementy kombinatoryki: dwumian Newtona i tréj-
kat Pascala.

35. Uprosci¢ wyrazenie

5426
36. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé

1
\/n2+n—n<§.

37. Uzupei¢ wzory skroconego mnozenia. Kropki wystepujace po lewej stronie row-
nosci zastapi¢ pojedynczym znakiem.
a) a®..b¥=(a+b)-...

b) a®...b3=(a—b)-...
c)at..b*=(a+0b)-...
d) a*..b*=(a—b)-...

38. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi nierownosé¢

YE T <t 112233 '
336698

39. Ktore z wielomianéw z3°—1, 239+1, 250—1, 29941 sg podzielne przez wielomian
a) r°+1,
b) 2°—1,
c) 25+1,
d) 25-17

http://www.math.uni.wroc.pl/mdm/
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