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Najwiekszy wspolny dzielnik
361. Udowodnij, ze dla kazdych niezerowych liczb catkowitych a, b zachodzi rownosé
NWD(a, b)) =NWD(a,b—a).
362. Liczba naturalna! d jest wspélnym dzielnikiem liczb naturalnych a, b. Udowodnij,
ze wowczas d jest dzielnikiem liczby NWD(a, b).

363. Liczba naturalna d jest dzielnikiem iloczynu ab liczb naturalnych a, b. Udowod-
nij, ze jezeli liczby a i d sa wzglednie pierwsze, to d jest dzielnikiem liczby b.

364. Dane sa liczby naturalne a, b. Udowodnij istnienie takich liczb naturalnych
d, s, t, ze liczby s it sa wzglednie pierwsze, a ponadto a=ds i b=dt.

365. Udowodnij, ze dla kazdych liczb naturalnych a, b zachodzi réwnosc¢

ab

366. Oblicz NWD (100 +2, 1090+ 14).

367. Oblicz NWD (10945, 2-1010 +1).
368. Oblicz NWD(3-10'%° +2,5-101% +1).

(

(

(
369. Oblicz NWD(n+3, 2n+3) w zaleznosci od liczby naturalnej n.
370. Oblicz NWD (5n+8, 8n+13) w zaleznosci od liczby naturalnej n.
371. Oblicz NWD(2n+5, 3n—7) w zaleznosci od liczby naturalnej n.
(

372. Oblicz NWD (10n+3, 3n+10) w zaleznosci od liczby naturalnej n.

2In+4
] 4213 jest nieskracalny?.

374. Oblicz NWD(n—1,n?+n+1) w zaleznosci od liczby naturalnej n.

373. Udowodnij, ze dla kazdej liczby naturalnej n utamek

(
375. Oblicz NWD (27, n?+n+1) w zaleznosci od liczby naturalnej n.
376. Oblicz NWD (n—1,n*+n?+n?+n+1) w zaleznosci od liczby naturalnej n.
377. Oblicz NWD (3125, n* +n*+n*+n+1) w zaleznosci od liczby naturalnej n.

378. Jakie wartodci moze przyjmowa¢ NWD (n?+1, n3+4), jezeli n jest liczba natu-
ralng?

379. Jakie wartodci moze przyjmowa¢ NWD (n?+3, n®+2), jezeli n jest liczba natu-
ralng?

380. Jakie wartosci moze przyjmowaé¢ NWD (n3+2, n® +3), jezeli n jest liczba natu-
ralng?

IPrzypomnienie: przyjmujemy, ze liczby naturalne to liczby catkowite dodatnie.
2Jest to zadanie nr 1 z I Miedzynarodowej Olimpiady Matematycznej w roku 1959.
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