-12 - Jarostaw Wréblewski Koétko matematyczne 2018/19, klasa 7

Wzory skréconego mnozenia

191. Uzupethij wzory skréconego mmnozenia. Kropki wystepujace po lewej stronie
rownosci zastap pojedynczym znakiem + lub —.

A) At D = (D)
D) at b = (@)

C) @0 b = (A D) e

1) @ 0" = (a4D) oo - dla ktorych n ?
m) a” —b0"=(a+Db) .. ... - dla ktoérych n ?
N) A" 0" = (a2 4H0%) o - dla ktérych n 7

0) A" — b= (A% 402 - dla ktérych n ?
192. Wskaz dwucyfrowy dzielnik pierwszy liczby 3617 — 57,
193. Wskaz dwucyfrowy dzielnik pierwszy liczby 617 +57.
194. Wskaz dwucyfrowy dzielnik pierwszy liczby 332 — 222,
195. Wskaz dwucyfrowy dzielnik pierwszy liczby 622 + 522
196. Wskaz dwucyfrowy dzielnik pierwszy liczby 1726 — 226,

197. Wskaz nieparzysty dzielnik pierwszy liczby 22! — 1 mniejszy od 100.
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198. Wskaz nieparzysty dzielnik pierwszy liczby 32! — 1 mniejszy od 100.
199. Wskaz nieparzysty dzielnik pierwszy liczby 3°! — 251 mniejszy od 100.
200. Wskaz nieparzysty dzielnik pierwszy liczby 3°! +1 mniejszy od 100.
201. Wskaz dwucyfrowy dzielnik pierwszy liczby 22° —1.

202. Wskaz dwucyfrowy dzielnik pierwszy liczby 22° 4 1.

203. Wskaz dwa dwucyfrowe dzielniki pierwsze liczby 23° +1.

204. Wskaz dwucyfrowy dzielnik pierwszy liczby 249 4 1.

205. Wskaz trzycyfrowy dzielnik pierwszy liczby 277 — 1.

206. Wskaz dwa dwucyfrowe dzielniki pierwsze liczby 336 — 2136,

1 1
207. Dana jest liczba z #0. Wyraz liczbe 22 + — za pomocy liczby A=x+—.
x x

1 1
208. Dana jest liczba z #0. Wyraz liczbe 22 + —; za pomoca liczby A=z +—.
x x

1 1
209. Dana jest liczba z #0. Wyraz liczbe z* + —; za pomocy liczby A=z +—.
x x

1 1
210. Dana jest liczba z #0. Wyraz liczbe 2° + — za pomocy liczby A=z +—.
x x

211. Dane sg liczby rzeczywiste z, v, z. Wyraz liczbe 2% +y?+ 2% za pomoca liczb
S=x+y+zoraz P=xy+yz+zz.

212. Dane sg liczby rzeczywiste x, y. Wyraz liczbe 2® +y® za pomoca liczb S =+
oraz P=uxy.

213. Dane sg liczby rzeczywiste x, y. Wyraz liczbe 2* +y* za pomoca liczb S =z +y
oraz P=uxy.

214. W tym i kolejnych dwoch zadaniach dla ustalonych liczb rzeczywistych x, y oraz
liczby naturalnej n definiujemy

Sn=(x+y)"+(—z)"+(-y)".
Wyraz Sy za pomoca Ss.

215. Wyraz S5 za pomoca Ss i Ss.

216. Wyraz S; za pomocag Sy i Ss.
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Wielokaty opisane na okregu

217. Na plaszczyznie dane sg dwie rozne proste k i [ oraz punkt A, ktory nie lezy
na zadnej z nich. Uzupehij zdanie: Punkt A jest réwnoodlegly od prostych k i [ wtedy
i tylko wtedy, gdy pewien okrag o érodku ............. JESt i, do prostych ki [.

218. Na ptaszczyznie dane sg dwie przecinajace sie proste. Jaka figure tworza wszyst-
kie punkty ptaszczyzny réwnoodleglte od tych prostych?

219. Na plaszczyznie dane sg trzy parami przecinajace sie proste. Jaka figure tworza
wszystkie punkty ptaszczyzny réwnoodlegte od tych trzech prostych?

220. Punkt O jest $rodkiem okregu wpisanego w trojkat ABC. Wiadomo, ze
JAOB=4ACB+60°.
Wyznacz miare kata AC'B .

221. Czy istnieje czworokat, ktérego boki maja dtugosci (w podanej kolejnosci)
a) 1, 3,10, 15
b) 2, 4, 10, 15
c) 3, 27, 10, 15
d) 4, 30, 10, 15

222. Wyznacz polozenie punktéw stycznosci okregu wpisanego w tréjkat o bokach
3, 4, 5 do bokdéw tego trojkata.

223. Wykaz, ze dla czworokata wypuktego o bokach dtugosci a, b, ¢, d (z zachowaniem
kolejnosci) opisanego na okregu zachodzi réwnosé

at+c=b+d.

224. Dany jest czworokat wypukty o bokach a, b, ¢, d (z zachowaniem kolejnosci).
Okrag o, zawarty w czworokacie, jest styczny do trzech bokéw czworokata, a mianowicie
do bokéw dtugosci a, b, ¢, oraz nie ma punktéw wspolnych z czwartym bokiem. Ktora
liczba jest wieksza a+c czy b+d ?

Wskazowka: Poprowadz styczne do okregu wychodzace z koncow boku dtugosci d.

225. W czworokacie wypuktym o bokach a, b, ¢, d (z zachowaniem kolejnosci) zachodzi
rownosé
at+c=b+d.

Czy stad wynika, ze w ten czworokat mozna wpisaé okrag?
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226. Trzy kolejne boki wielokata opisanego na okregu maja dtugosci a, b, ¢ (z zacho-
waniem kolejnosci). Jaki warunek musza spelniaé a, b, ¢, aby byto to mozliwe?

227. Na okregu opisano pieciokat o bokach 3, 4, 5, 6, 7 (w tej kolejnosci). Wyznacz
potozenie punktow stycznosci okregu do bokéw pieciokata.

228. Pie¢ kolejnych bokéw wielokata opisanego na okregu ma ditugosci a, b, ¢, d, e
(z zachowaniem kolejnosci). Wykaz, ze woéwczas

b+d<a+c+e.

229. Wykaz, ze dla szesciokata wypuklego o bokach a, b, ¢, d, e, f (z zachowaniem
kolejnosci) réwnosé
a+ct+e=b+d+f

jest warunkiem (koniecznym/dostatecznym)! na to, aby w sze$ciokat mozna byto wpisaé
okrag. Pokaz na przyktadzie, ze nie jest to warunek (konieczny/dostateczny)?!.

230. Rozstrzygnij, dla ktorych liczb naturalnych n >3 prawdziwe jest nastepujace
twierdzenie: Kazdy n-kat rownoboczny opisany na okregu jest foremny.

231. Rozstrzygnij, dla ktorych liczb naturalnych n > 3 prawdziwe jest nastepujace
twierdzenie: Kazdy n-kat rownokatny opisany na okregu jest foremny.

232. Pole dowolnego wielokata o obwodzie p opisanego na okregu o promieniu r jest
rowne S. Czy powyzsze zdanie jest prawdziwe dla

a)p=12,r=1,5=6

b) p=16,r=2, S=18
c) p=20,r=3,5=30
d) p=24, r=4, S=50
e) p=28,r=>5 5="70

233. Jesli w poprzednim zadaniu udzielit(a/e)$ 3 odpowiedzi TAK i 2 odpowiedzi
NIE, rozwiaz je ponownie, tym razem poprawnie.

Powyzsze zadania sa przeznaczone na obdz dla uniwersyteckich klas si6éd-
mych, ktéry odbedzie sie w dniach 21-25 stycznia 2019 r.

Niektore z powyzszych zadan zostang omoéwione na Seminarium OMJ
w dniu 12 stycznia 2019 r.

Iniepotrzebne skreglié
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